BOLUM 9: EGRISEL INTEGRALLER

Integrasyon bolgesi bir egri parcasi olan integrallerdir. Bu boliimde 6nce
skaler alanlarin daha sonra vektor alanlarin egrisel integralini hesaplayacagiz.

9.1 Skaler Alanlarin Egrisel integrali

D C R? olmak iizere f : D — R,u = f (2,7, 2) siirekli bir fonksiyon olsun.

C:7(t)==xz(t) 7+y (t)j—+2z(t) ?, a <t < begrisi D bolgesinde diizgiin
egri olsun. O halde f fonksiyonu C’nin grafigi iizerinde siireklidir.
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integraline f fonksiyonunun C' egrisi iizerindeki egrisel integrali denir.

Ornek 1: C egrisi O (0,0,0) noktasmi P (5, 3,4) noktasma birlestiren dogru
pargast olduguna goére

/ x4+ 2y +3z)dl
c

integralini hesaplayiniz.
Coziim: Iki noktas: verilen dogru parcasinin parametrik denklemi

C:7(t)=5ti +3tj— +4tk, 0<t<1
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9.2 Vektor Alanlarin Egrisel integrali
F(z.y,2) = P(z.y,2) @
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tanimli olsun.

+ Q(z,y,2) 7) + R(z,y,2) & vektor alami C
—
+2(t) k, a <t < b diizgiin egriyi igeren bolgede

Tamim 9.2.1 C diizgiin bir egri, F’de bu egri iizerinde taniml bir vektor
alani olsun. T, egrinin (x (t),y (¢), 2 (t)) noktasina egri ile aym yonlii birim
teget vektor olsun. O halde
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integraline F' vektor alaninin C' egrisi tizerindeki integrali denir.

Ornek 2: C egrisi y = 2 paraboliiniin (0,0) noktasmi (1,1) noktasma
birlestiren parcasi olduguna gore C' egrisi iizerinden

/ (2 — 2zy) do + (2zy + y*) dy
C

integralini hesaplayiniz.
v s — = P
Cozim: C: 7 (t)=ti +t°j ,0<t<1



