1.4.2 Asan Kayip Reasiiransi

Asan kayip reasiirans anlasmasinda hasar, retensin sinirini(M) gectiginde sigorta
sirketi ve reasiirans sirket arasinda paylasilir, aksi halde reastirans hepsini 6der.
M: retensin sinir1
Y — Sigorta sirketi tarafindan 6denen miktar
Z — Reaslirans tarafindan 6denen miktar

olmak iizere Y ve Z ‘nin matematiksel gosterimi asagidaki gibidir:

Y = min(X, M)
Z =max(0,X — M)
(Y+Z=X olduguna dikkat ediniz.)

Sigorta sirketi acisindan

Y’nin dagilim fonksiyonu Fy ile gosterilirse, Y'nin tanimindan dagilim fonksiyonu

Feo ={F0 X8

biciminde yazilir. Bu durumda Y rastgele degiskeni, f(x), 0 <x < M olasilik
yogunluk fonksiyonu ve P(Y = M) =1-—F(M) olasiigi ile M de ki olasilik
fonksiyonundan olusan karma dagilima sahiptir.

Y, X’in bir fonksiyonu oldugundan Y’nin momentleri asagidaki gibi hesaplanir:

E(Y™) = f [min(X, M)]"f (x)dx

0

0 < x < M iken min(X, M) = X, x = M iken min(X, M) = M oldugundan, yukaridaki

integrali 2 parcaya boliinerek yazilir. O zaman n. moment
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M oo

E(Y™) = | x"f(x)dx+ | M"f(x)dx
Jrrwen]
M

=fx"f(x)dx+M"ff(x)dx
0 M
M

= f x"f(x)dx + M"[1 — F(M)]

0

biciminde yazilir. Ozel olarak n = 1 alindifinda beklenen deger asagidaki gibi elde
edilir.
M

E(Y) =fxf(x)dx+M[1—F(M)]

0

Ornek: F(x) =1 —e™*, x > 0ve Y = min(X, M)olsun. E (Y)’yi bulunuz.

Coziim:

M

E(Y) = f xf (x)dx + M[1 — F(M)]
0
M

= f xAe™Mdx + M[1— 1+ e~ )]

0

M
= Af xe dx + Me™*
0

1
= z(l - e_AM)

Reasiirans acisindan

X: Hasar miktari

Z: Reaslirans sirketin 6deyecegi miktar
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0, X<M
Z=max(0,X—M)={X_M P

F,(0)=Mve F;,(x) =F(x+ M), x>0

Z’'nin n’inci momenti asagidaki gibi hesaplanir:

[o9)

E(Z™) = j[max(O,X — M) f(x)dx
0
M

=f0f(x)dx+ f(x—M)"f(x)dx= f(x—M)"f(x)dx
M M

0
= E(Z") = f(x — M) f(x)dx
M
Ornek: F(x) = 1 — e ™, x > 0 ve Z = max(0,X — M)olsun. E(Z)’yi bulunuz.
Coziim:

E(Z) = f(x—M)f(x)dx = f(x—M)/le‘lxdx
M M

{x—M=y x=M=y=0 }
dx=dy x=oo=>y=oo

o)

= f yAe AM+Y)dy = e"ley/le‘Aydy
0

beklenen
degeri
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1.5 Rastgele Degiskenlerin Toplami

Bircok sigorta uygulamasinda birbirinden bagimsiz ve aymi dagilimh rastgele
degiskenlerin dagilimu ile ilgilenilir. Ornegin sigorta sirketinin n tane poligesi olsun.
X;:i.policede meydana gelen hasar miktarini gostersin (i = 1,2, ...,n). Bu durumda

sigorta sirketi, n policedeki hasarlar i¢cin toplam

Sp = Z X;, i =12,..,n Xler birbirinden bagimsiz ayni dagiliml
i=1
miktarini 6der. Buradaki temel konu S,,’'nin dagiliminin bulunmasidir. S,,’nin kapali

formu mevcutsa S,,’nin dagilimi asagidaki iki yolla bulunabilir.

1.5.1 Moment Cikaran Fonksiyon Yontemi

Ms: S’nin moment c¢ikaran fonksiyonu

My : X’in moment ¢ikaran fonksiyonu olsun.

M(6) = E(etn) = E(etathot+X0)
_ B(etieths . oth)
_ B(et)B(e) . E(e)
= My (t)Mx(t) ... Mx(t)
= [Mx(®©]"

Ornek: X, ~Poisson(}) olsun. S,, = ¥ ; X;'nin dagilimi nedir?

Coziim:
My (t) = e
Ms(6) = [My (O] = [eAED]" = end(e=1)
= S, = 2= X; ~Poisson(nl) olur.

21



