KOMPLEKS DEGERLI
FONKSIYONLARIN INTEGRALLERI

w=u(t)+1v(t)

w'(t) = %(w(t)) =u'(t)+i v'(t)

d
__ezot — ZOezot

dt

o a < t< b arahgindaki belirli integral

Lb w(t) dt =Lbu(t) dt+1 va(t) dt



Re[ wa(t) dt} = Lb Re[w(t) ] dt

Im[ ["w( dt}= [ mw(t)] dt

w)=u®)+iv(t) W=U®+i V()

W' =w(t) V)=v(t) U'®)=u(t)
[[wdt=u® [ +iv|,
=U(b)~U(a)+i[V(b)-V()]
=[U(b)-iV(b)]-[U(a)-iV(a)]

=W(b)-W@)=W(t) |



KONTUR INTEGRALLERT

e Cizgi integralleri - C konturu. boyunca

¢izgi integrali

[ fl2)dz [f(2)dz

C

f(z)=u(xy)+1v(xy)

o ZMO)=x()+iy(t) = ZO=x'O+1y' ()



Fonksiyon a <t < b araliginda siirekli ise
C vyayr tirevlenebilir yay olarak
adlandirilir. Reel degerli fonksiyon, z'(t),
a<t<b araigi (zerinde .. integre

edilebilir.

2 @®)|=y[¥ OF +y'©® [
Yay uzunlugu
L:Ib Z’(t)‘ dt




+ [f(z)dz=[(u+iv)(dx+idy)

— j{u dx-vdy |+ iI{VdX+UdY}

. [{f2)+8(@)} dz=[f(z)dz+ [g(2)dz

C

e A bir sabit olmak lizere

| Af(z)dz=A|f(z) dz

. Lbf(z) dz:—jbaf(z) dz

, Lbf(z) dz:jam f(2) dz+J: f(z)dz



e TUV, egri lizerindeki ardigik noktalar
olsun.

jf(z)dz:—j f(2)dz

TUv vur

o j f(z)dz:jf(z)dz+ If(z)dz

ci1+Cc2



o f(z) fonksiyonu C konturu lzerinde
pargali strekli olsun, L yayin uzunlugunu
gostersin. M f(z)nin tanimlandigi C
lzerinde tim noktalarinda negatif

olmayan bir sabit olmak lzere

f2)| <M

jf(z) dz | <ML

M —|f(z) | fonksiyonunun st sinir1

L — C yayinin uzunlugu
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