KONU 4. POZITiF VE PERIYODIiK STURM-LIOUVILLE
OPERATORLERI

Tanim 4.1. H bir Hilbert uzay1, T ise tanim kiimesi D(T) C H olan ve H
uzayinda tanimlh bir operator olmak iizere, her f € D(T) i¢in

(Tf.f)=0

ise, T' operatoriine pozitif operator denir.
Ornek 4.2. Ly (0, 7) uzaymda

diferensiyel ifadesinin ve

y(0) = y(m)
y (0) = y (m)
sinir kogullarinin yardimi ile tanimlanan operator Py olmak iizere Py > 0 oldugunu
ispatlayiniz.
Coziim.
1. y” mevcut
Ly(0,7) 2.9 € Ly(0,7)
D(P)) = Y, y&Llall )
(Fo) 3.5(0) = y(m)
y (0) =y (7)

Her f € D(Fy) igin

(mi.s) = [ [ @] T@de = [T @)
0 0

Teorem 4.3. Eger ¢ > 0 ise, bu durumda P periyodik Sturm-Liouville
operatorii pozitiftir.



ispat. Her f € D(P) icin

Prs) = [ +a@ f| @

Yani P operatorii pozitiftir.

Aligtirmalar

1. L3 (0,1) uzaynda

diferansiyel ifadesinin ve

y (00 = -y (1)

sinir kogullarinin yardimi ile tanimlanan operatoér K olmak tizere K > 0 oldugunu
gosteriniz.

2. ¢ > 0 olmak iizere, Ls (0,7) uzaymda tamimh antiperiyodik Sturm-
Liouville A operatériiniin pozitif oldugunu ispatlayiniz.



