KONU 5. ORNEKLER

Soru 5.1. L (0,7) uzayinda

diferansiyel ifadesinin ve

sinir kogullarimin yardimi ile tanimlanan P, operatoriiniin 6zdegerlerini ve 6z-
fonksiyonlarini bulunuz.
Coziim.

veya

olur. (5.1) denkleminin genel ¢oztimii
y(z) = ¢1 cos(VAz) + casin(VAz), |e1] + |ea] # 0
bigimindedir. Sinir kosullarindan

(1 — cos(VAm)er — sin(VAn)e, =
sin(VAr)er + (1 — cos(VAr))ea = 0

elde edilir. Buradan

1 —cos(vVAm), —sin(+v/An)

det sin(v/Ar), 1 — cos(vV/A)

=0

¢ikar. Sonuncu denklemden
1 — 2cos(VAT) + cos?(VAT) + sin?(VAr) = 0
veya
cos(VAm) =1

bulunur. Buradan ise
A =402, n=0,1,2,...

elde edilir.

A O 4 16 S e 4n? ozdegerler
cos(2x) cos(4x) cos(2nzx) . .
Yn sin(2z) sin(dz)  ’77 sin(2nz) ozfonksiyonlar



Aligtirmalar
1) L, (0, 1) uzaymnda

—y =y, 0<z<1
y(0) =y (1)
y (0)=y (1)

sinir deger probleminin 6zdegerlerini ve 6zfonksiyonlarin bulunuz
2. Ly (0,7) uzaymnda

—y =Xy, 0<z<nm
y(0) =~y (r)
y (0) =~y (7)

sinir deger probleminin iirettigi operatér Ay olmak iizere, Ag operatoriiniin
ozdeger ve 6zfonksiyonlarini elde ediniz.



