KONU 7. GENEL OZDEGER DENKLEMLERI

~y +q@y=Xry, 0<z<m (7.1)
denkleminin iki y; ve yo ¢oziimiiniin Wronskiyeni
W ly1, y2] = y1(2)ys(2) — ¥ (2)y2(2)

olarak tanimlanir.

oldugu agiktir.
Teorem 7.1. P operatoriiniin 6zdegerleri

¢ (m,A) +0(m, ) =2

denkleminin kokleridir.

Ispat. \ = \g sayis1 P operatoriiniin bir szdegeri, yo(z) = y(z, \) ise bu
ozdegere karsilik gelen 6zfonksiyonu olsun. W [p(z, Ag), 0(x, A\g)] = —1 oldugun-
dan ¢(z,Ag) ve 6(z,Ag) fonksiyonlar: (7.1) denkleminin A = X i¢in temel
¢oziimler sistemidir. Bu nedenle de

y(z, Ao) = c10(z, Ao) + capp(x, Xo), |c1]| + |e2| #0

olur. Sinir kogullarindan

e [0(m, No) — 1]+ cap(m, Ng) = 0
019/(7&',)\0) + c2 gO/(ﬂ',)\()) - 1:| = 0
elde edilir. Sonuncu sistemden ise
det ‘ 9(77/—7 )‘0) -1, ,90(71—7 )‘0) ‘ -0
0 (ﬂ-? A0) , @ (ﬂ',)\o) -1

bulunur. Buradan
9(71', )‘0)90/ (71-7 )‘0) - 9/ (ﬂ-a )‘0)90(7{-7 )‘0) - (pl <7Ta )‘0) - 9(7T7 )‘0) +1=0

olup )
w [9(1’, >‘0)7 QD(:IJ, )‘0)] - (7Ta >‘0) - 0(,”’ )‘0) +1=0

esitligi elde edilir. O halde
1—¢'(m o) — B(m, Xo) +1=0

yani )
© (m,A0) + 0(m, Ng) =2

olur.



Aligtirma.

1. A operatoriiniin 6zdegerlerinin
@ (m, Xo) +0(m, \g) = —2

denkleminin kokleri oldugunu ispatlayiniz.



