KONU 11. CARPMA OPERATORLERI

Tamm 11.1. ¢ : R — R bir fonksiyon olmak {izere, Lo(R) = Lo(—00,00)
uzaymda tanim kiimesi

D(T) ={f:fe€ L(R), of € La(R)}

olan ve
Tf(z) = (@) f(z), Vf € L2(R)

gibi tanimlanan

T: Ly(R) — Lo(R)

T operatoriine Lo (R) uzayimnda ¢ fonksiyonuna garpma operatorii denir. Eger ¢
smirl fonksiyon ise D(T') = La(R) olur. ¢ smirsiz fonksiyon ise D(T) C La(R)
gerceklenir.

Soru 11.2. A: Ly(R) — Ly(R) ve

1

A =1

f(x), [ € La(R)

seklinde tanmimlanan A operatérii verilsin.
a) D(A) tamm kiimesini bulunuz.
b) ¥ :R— Rvety(z) =

Neden?

c) g: R — R ve g(r) = 2? fonksiyonu D(A) tamm kiimesinden midir?
Neden?

Céziim. a) Carpma fonksiyonu sinirli oldugundan

1
T+ fonksiyonu D(A) tamim kiimesinden midir?
x

D(A) = Ly(R)

olur. .
b) (z) = T+
dan ¢ € D(A) olur.

c) g ¢ L2(R) oldugu agiktir.
Soru 11.3. B : L3[0,00) — L2[0,00) ve

Bf(m) = x2f(x), fe L2(ano)

gibi tanimlanan B operatorii igin
a) D(B) tamm kiimesini yaziniz.

1
fonksiyonu Lo(R) dendir. w(x)m € Ly(R) oldugun-

b) g(z) = 1 ! . olmak iizere, g fonksiyonu D(B) tanim kiimesinden midir?
Neden? )

c) ¥ :(0,00) — (0,00) ve ¢(z) = 1o a4 fonksiyonu D(B) tanim kiimesin-
den midir?



Qiizum

a) D {f fELQ 0 OO) QfELg(O,OO)}
b) g ¢ D<B>

c) v € D(B)

Aligtirma.

1) T: Ly(R) — La(R) ve

eZI/’

mf(x)a J € La(R)

T(x) =

operatorii verilsin.

a) D(T) =

b) g(z) = e~ % olmak iizere, g fonksiyonunun D(T") tanim kiimesinden olup
olmadigini inceleyiniz.

c) ¥:R—Rve(z) =e* fonksiyonu D(T) kiimesinden midir? Neden?



