KONU 14. DIFERENSIYEL OPERATOR VE SPEKTRUMU

L(R) uzaymda z2 fonksiyonuna carpma operatoriini T ile, lo(y) = —y .
x € R diferensiyel ifadesinin yardimi ile tanimlanan operatorii L, ile, Fourier
doniigiimiinii (Fourier operatoriinii) ise F' ile gosterelim.

T : LyR)— Ly(R), Tf(z)=2>f(z), fe D)

D(T) = {f:felsy(R), / |22 f(2)|” de < oo
ve
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olarak tanimlansin.
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F operatériiniin uniter operator oldugu biliniyor. Ayrica

F(y () = —t*Fy(t)
oldugundan Fourier doniigiimiiniin 6zelliklerinden bilinmektedir.
Her y € D(Ly) igin

(z)e “tdx

olur. Burada iki kere kismi integrasyonu kullanarak
FLyy=TFy

oldugunu elde ederiz. Sonuncu esitlikten
Ly=F'TF

olur, yani
Lo ~T



elde edilir. Buradan

O'(L()) = Uc(LO):[anO)
p(Lo) = C\[0,00)

esitlikleri gikar.
Aligtirma.

1) M ile Ly(R) uzaymda m(y) = iy , 2 € R diferensiyel ifadesinin yardim
ile tamimlanan operatorii, K ile z fonksiyonuna carpma operatoriinii gosterelim.

a) M « K oldugunu ispatlayiniz.

b) o(M), o.(M), p(M) kiimelerini bulunuz.



