KONU 1. L1 VE Ly UZAYLARI
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seklindedir. L;(0, c0) uzayr Banach uzay1 olup bu uzayda norm
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olarak tamimlanir. Lo (0, 00) uzay: ise bir Hilbert uzayidir ve bu uzayda ig garpim
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gibi tanimlanir.

Fonksiyonlarin L;(0,00) ve L2(0,00) uzaylarindan olup olmadigmi goster-
mek icin kargilagtirma testi, limit testi veya diger testler kullanilabilir.

Soru 1.1. f:[0,00) — R ve f(z) = e *sinz fonksiyonu

a) L1(0,00) uzaymdan midir? Neden?

b) Ly(0,00) uzaymdan midir? Neden?



Coziim. a) Kargilagtirma testini kullanalim:

|e*"” sinx| <e”
oldugundan f € L;(0, c0) olur.
b) Benzer bigimde
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oldugundan f € L3(0,00) bulunur.

Soru 1.2. f: R — Rve f(z) = fonksiyonu L;(—o00,00) ve
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Ly(—00,00) uzaylarindan midir? Neden?

Coziim. Limit testine gore
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oldugundan f ¢ L;(—00,00) bulunur. Diger yandan yine limit testi geregince

lim 2?2 =1
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oldugundan f € Ly(—00,00) olur.

Alistirmalar

1. f:]0,00) = R ve f(z) =
uzaylarindan midir? Neden?

2. f:R — R ve f(z) = e I*I fonksiyonunun L;(—00,00) ve La(—00,00)
uzaylarindan olup olmadigini inceleyiniz.
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T a2 Cos7 fonksiyonu L1 (0, 00) ve L2(0, 00)



