KONU 9. JOST COZUMUNUN )\ DEGISKENINE GORE
ASIMPTOTIGI

Teorem 9.1. Asagidaki asimptotik egitlikler gergeklenir:

1) e(x,\) = e [1+ 0(1)], z € [0,00), A € Cy, [N — 0.
2) ex(x,A) = e [iA+ O(1)], x € [0,00), A € Cq, |A| — oo.
ispat. 1.

e(z, \)e ™ — 1 = /K(w, t)eMt=2 g A e Ty (9.1

esitligini kullanalim.
a) A € R olsun.

0 , t€(—o00,x)
“%”:{me, tE [3,0)

olmak iizere

/K(m,t)e”‘tdt = /zﬁl(ac,t)e“"“dt7 AeR

— 00

elde edilir. A(z,.) € Li(—00,00) oldugu agiktir. Fourier Déniigiimleri igin
Riemann-Lebesgue Lemmasina gore

/K(m,t)ei)‘tdt = /A(;c,t)e“‘tdt =o0(1), A = to0

bulunur. Sonuncu esitlikten ve (9.1) esitliginden
/K(m,t)ewﬂ)dt =0(1), z €[0,00), A\ — £00 (9.2)
p

elde edilir.
b) AeCi:={A: A€ C, ImA > 0} olsun.

‘K(Jc, t)ei’\(t_x)

< |K(@,0), AeCy
oldugundan

I= / K(z,t)eMt =" dt, e Cy

parametreye baglh genellestirilmis integrali A € C, i¢in diizgiin yakinsaktir.
Buradan

/K(z,t)ew’f*x)dt —o(1), z€[0,00), NECy, N —o00  (93)



elde edilir. (9.1) — (9.3) ten
/K(z,t)e“‘(t*x)dt =o(1), z€[0,00), A€ Cy, [N — o0

gikar. Sonuncu egitlikten ise ilk asimptotik egitlik elde edilir.
2.

ex(z, e ™ — i\ = —K(x,z) + /Kz(x,t)ei)‘(t*“*)dt

esitligini kullanalim. Benzer bigimde

/Kz(x,t)ei’\(t_z)dt =o0(1), z€[0,00), A€ Cy, |A — o0

x

bulunur.

K(z,2) = O(1),2 € [0,00), A€ Ts, |A| = o0

(9.4)

(9.5)

(9.6)

oldugundan (9.4) — (9.6) asimptotik egitliklerinden teoremdeki ikinci esitlik elde

edilir.
Alistirma.
1)
e(z,-\) = e ™1+0(1)],  eC_, z— o0
ex(z, =) = e [—ix+o(1)], AeC_, z — 0
e(z,—\) = e ™[1+0(1)], z€[0,00), AeC_, [N — 0
ex(z, =) = e [—ix+0(1)], z€[0,00), NeCT_, |\ — o0

esitliklerini ispatlayiniz.



