KONU 12. JOST FONKSIYONUNUN SIFIRLARI

Teorem 12.1. Jost fonksiyonunun C; da sonlu sayida sifir1 vardir.
Ispat. -
eA)=1+40(1), AeCq, |\ -0

esitliginden Jost fonksiyonunun C daki tiim sifirlarinin kiimesinin sinirhihigi elde
edilir. Jost fonksiyonu C; da analitik oldugundan e()) nin C; daki sifirlarinin
limit noktalar: reel eksendedir. Teorem 11.1 den ve Bolzano teoreminden Jost
fonksiyonunun C, daki sifirlar1 kiimesi sonludur.

Teorem 12.2 )y € C; ve e(N\g) =0 ise

e(x, Ao) = €,(0,A0)S(x, Ao)

saglanir.
Ispat. Ay € C4, e(N\g) = 0 olsun.

W le(z, M), S(z, A0)] = e(Xo) =0

oldugundan Jc # 0 igin
e(z, Ao) = cS(x, \o)

olur. Buradan ¢ = e,(0, \) elde edilir.
Teorem 12.3 A\, Ay € C, e(A1) = e(A2) =0 ise

lirr%)W e(z, A1), e(z,A2)| =0

gergeklenir.
ispat.
e(z, A1) ex(0,A1)S(z, A1)
e(z,Aa) = ez(0,A2)S(x, Ao
oldugundan
lian e(x, A1), e(z, Ae)| = lir% elz, A)e (2, Ag) — € (z,M1)e(z, \2)
= (0, M)eq(0,A2) lim | S(a, \1)S(0, X2) — S (2, A1)8(z, A2)| =0
xr—
bulunur.

Teorem 12.4 Jost fonksiyonunun C, daki tiim sifirlar1 imajiner eksen
tizerindedir.
Ispat. A1, Ay € C ve e(A1) = e(A2) = 0 olsun.

—e"(z, \) + q(x)e(x, Aa) = Nae(z, \g)

{ —e" (M) + q(x)e(z, M) = Ne(z, A1)



olup son iki egitlikten

e(z, M\)e” (2, h2) — e (z, M)e(@, ha) = (A2 — X)e(z, A1 )e(z, \a)

% {W [e(x,Al),e(x,Ag)] = (\2 f/\ig)e(x,)\l)e(m,)\g)}

w [e(m,)\l),e(x,)\g)] o= (A\] — /e z, \1)e(x, Xo)d.
0

Sonuncu esitlikten

o0

/e z,\1)e(z, Ag)dz = 0 (12.1)
0
elde edilir. A\ = Ay = A\ olmak iizere (12.1) den
(08 =3%) [ lela, o) dz =0
0

gikar. Sonuncu egitlikten ise Ag = iag, ag > 0 bulunur.

Algtirmalar.

1) Jost fonksiyonunun C, daki tiim sifirlarinin basit oldugunu ispatlayimiz.
2)
_y” = A23/7 HAS [Oa 1) U (17 OO)
y(0)=0
, y(17) = 719(17)
y (1) =7y (17), 71,72 €R, 1172 #0

sinir deger probleminin
a) Jost fonksiyonunu bulunuz.
b) Jost fonksiyonunun sifirlarini inceleyiniz.



