
KONU 14. ÖZFONKSİYONLARIN ASİMPTOTİĞİ
q ∈ C1 [0, π], h, H ∈ R olmak üzere

−y
′′
+ q (x) y = π, 0 ≤ x ≤ π

{
y
′
(0)− hy (0) = 0

y
′
(π) +Hy (π) = 0

sınır değer probleminin ürettiği Sturm-Liouville L operatörünün özfonksiyon-
larının asimptotiğini bulalım.
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L operatörünün λn = s2n özdeğerine karşılık gelen özfonksiyonu
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υ (x, λn) = cos snx+O

(
1

sn

)
, n→∞

eşitliğinden ve (14.2) den
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elde edilir. Sonuncu eşitlikte (14.1) i dikkate alalım,
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ile tanımlanır.
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eşitliğine özfonksiyonların asimptotiği denir.
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olup buradan
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olduğundan (14.4) eşitliğinden
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bulunur. (14.3) ve (14.5) eşitlikleri kullanılarak ortanormal özfonksiyonlar için
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asimptotik eşitliği elde edilir.
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