KONU 5. DIRAK SiSTEMININ JOST COZUMLERI II

(4.6) ile tammlanan wu(z, \) ¢dziimiini

up(z,\) = Ae™ N 4 A/Hll(:c, s)e”"Mods + B/ng(x,s)e“‘sds, AeR (5.1)

ug(z, \) = Be™* + A/Hgl(a?, s)e M ds + B/Hgg(x, s)e*ds, Ne R (5.2)

biciminde yazabiliriz.
I. durum. A =0, B = 1 olmak iizere,

uy(z,\) = Ef (z,)), ua(x, \) = ES (z,))

ile tamimlansin. Bu durumda (5.1), (5.2) den

/H12(x,s)ei’\8ds

Ef (z,))
+ 1 ’ _
E (:C,A)_(E;r@’)\))— | s | , AeR  (5.3)
e 4 /Hgg(x, s)esds
elde edilir.
I1. durum. A =1, B = 0 olmak fiizere,
ui(z,\) = E (z,A), ua(z,\) = E5 (x,\)
ile tanimlansin. Bu durumda
e~ 4 /Hu(a:, s)e~ M ds
_ _{ E{(z,N) \ _ p
E (x’)\)_(E;(z,/\))_ , Ae€R (5.4)

/H21(ac, s)e"Psds

olur.
Simdi A € R igin (5.3), (5.4) ile tammlanan E*(z, \) ve E~ (z, \) ¢dziimlerini
sirasiyla

Ciy={A:2€C, ImA>0} ve C_:={A: 2 e€C, ImA <0}

yaridiizlemlerine analitik olarak devam ettirelim.
Teorem 5.1 H;;(z,s), 1,5 = 1,2 fonksiyonlar igin H;;(z,.) € L1(0,00),
H;;(.,s) € L1(0,00), 4,5 = 1,2 olur.



ispat.
c

Hij(z,s)| < ————=17¢
| ]((E 8)| — (1+$+S)1+E

€>0,4,j=1,2

esitligini kullanalim.

/'Hij(x’s)‘dSSC/(l+x+s1+5 / 1+Eds<<>o
0 0 0

oldugundan H;;(x,.) € L1(0,00) bulunur.
Teorem 5.2 )\ € R i¢in (5.3) ve (5.4) ile tammlanan E*(z,\) ve E~(x, \)
fonksiyonlar: sirasiyla C; ve C_ yaridiizlemlerine analitik devama sahiptir.
ispat.

Bf (2, 0) = / His(x, s)eds, A€ R (5.5)

olmak iizere

/H12(a:,s)ei’\sds < /|H12(3378)| ds < oo, A€ Cq

x

gerceklendiginden (5.5) ile verilen Fj (z, \) fonksiyonu A ya gore C; := {A: A € C, Im )\ > 0}
yaridiizleminde tanimlanir, C; da A ya gore analitik, R de ise siireklidir. E2+ (x,\)
fonksiyonu i¢in benzer analitik devam gerceklenir, ayrica

/H12(:c, s)erds
+ E;r(x7 )‘) T el
24N = (g - . ,AeCy (5.6)
e /H22(x, s)etrsds

formiilii gegerlidir. Benze bigimde

e~ AT 4 /Hn(x,s)e_usds

E‘(x7>\):<E1_(x’)‘) >= o 2 ,AeC_
2 ,

/Hm(w, s)e"Psds

(5.7)
gibi olur. Ayrica E~(x,\) fonksiyonu A ya goére C_ de analitik, reel eksende
stireklidir.

(5.6) ve (5.7) ile verilen E*(z,)\), A € C; ve E~(x,)), A € C_ fonksiyon-
larma (3.1) — (3.2) Dirak sisteminin Jost ¢oztimleri denir.



Aligtirmalar

1. H;;(.,s) € L1(0,00) oldugunu gosteriniz.

2. E~(x,\) fonksiyonunun X ya gore R den C_ ye analitik devamini
gostererek (5.7) formiiliini ispatlayimiz.



