KONU 14. SACILIM MATRISIiNIN OZELLIKLERI II

Teorem 14.1 a(\) fonksiyonu igin

oo

a(\) =1+ ﬁ + 2 / t)eMdt, e Ty\ {0} (14.1)
0

gosterimi gergeklenir, burada « reel sabit olup, ¢ fonksiyonu ise L;(0,00) uza-
yindandir.
Ispat.

S2a(h) = W[\, gl V)]
= (157)\)91( ) ( 7>‘)g(m7/\)
= (07 A) gz (0, ) ( ) )‘)9(07 A)

= [1+/A+ (0,1) Wdt]
0
0
— [iA—A+(07O)+ / A+(o,t)emdt] [1+ / A(O,t)emdt]
0 —o00
= [1+/A+(0,t)emdt] —i)\+A_(070)+/A;(0,—t)ei/\tdt]
0 0

ix— AT(0,0) + / A+(o,t)emdt] [1 + / A= (0, t)emdt]

0 0

—iA+ A(0,0) + /A; (o,t)e’“dt]

oo

= —2iI\—a-— /c,o(t)ei’\tdt7 AeC\ {0}, aeR
0

ve ¢ € L1(0,00) elde edilir. Sonuncu esitlikten ise

oo

—_ 1 it ral
a(A) =1+ 22)\ + i)\/ap(t)e dt, A € C4\ {0}
0

bulunur.

Teorem 14.2 Asagidaki asimptotik esitlikler gergeklenir:
1) a(\) =1+ 0(3), A € T4\ {0}, [A| = o0

2) da(A) =0(1), A€ C4, A —0



ispat.

oo

2iN[a(\) — 1] = a + / o(t)eMdt, A e T\ {0} (14.1)
0

esitligini kullanalim.
1) Once A € R olsun. Fourier doniisiimleri icin Riemann-Lebesgue lem-

masina gore
(oo}

/cp(t)ei’\tdt =o0(1), \€ER, A — Fo0 (14.2)
0

bulunur. A € C; olsun. ¢ € L;1(0, 00) oldugundan

oo

I= /(p(t)e“‘tdt

0

integrali A parametresine gore C da diizgiin yakisaktir. Bu nedenle de

/gp(t)ei)‘tdt =o(l), NeC4, [N -0 (14.3)
0

olur. Her X i¢in (« sayis1 A dan bagimsizdir.)
a=0(1) (14.4)
oldugundan (14.2) — (14.4) esitliklerini (14.1) de dikkate alarak
2id[a(A\) — 1] = O(1) + o(1) = O(1), A € CL\ {0}, |\ — o0
elde edilir. Sonuncu esitlikten ise
a(h) =1+ 0(%), AT\ {0}, A — oo
bulunur.

2)

«@ 1 ) _
A=A+ —+ — [p(t)eMdt
Aa()) /\+2i+2i p(t)e , AeCy
0
esitligini kullanarak

Aa(A) =0(1), AeCq, A =0

elde edilir.



Aligtirmalar.

1) ¢ € L1(R) olmak {izere
b(\) = % /w(t)ei/\tdt, A e R\ {0}

oldugunu gosteriniz.
2)
1
b(A) = O(X), A e R\ {0}, A — oo,

Ab(A) = O(1), AER, A — 0

asimptotik egitliklerini ispatlayiniz.



