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Haftalık öğrenim kazanımları

1 Olasılık ölçüsü,
2 Olasılık uzayı
3 Bağımsız olay
4 Tam Bağımsız Olay



SAB 101 Olasılık

F.Tank

1. Olasılık Ölçüsü

2. Olasılık Uzayı
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Olasılık Ölçüsü

Tanım (Olasılık Ölçüsü)

U, Ω’da bir σ- cebir olsun. Bir
P : U �! R

A �! P(A)

fonksiyonu

i. 8A 2 U için P (A) � 0

ii. P (Ω) = 1

iii. A1, A2, ..., An, ...ler U’da ayrık olaylar =) P
�

∞S
n=1

An

�
=

∞
∑

n=1
P (An)

özelliklerine sahip olduğunda, P fonksiyonuna olasılık öçüsü denir. P(A) değerine A olayının
olasılık ölçüsü ya da kısaca A’nın olasılğı denir.
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Olasılık Uzayı

Tanım (Olasılık Uzayı)

U, Ω’da bir σ- cebir ve P, U’da bir olasılık ölçüs olmak üzere (Ω, U, P) üçlüsüne olasılık uzayı
denir.

Teorem

(Ω, U, P) bir olasılık uzayı olsun

1 P(?) = 0

2 A1, A2, ..., Anler U’da ayrık kümeler =) P
�

nS
n=1

An

�
= P(A1) + P(A2) + ...+ P(An)

3 P(A) = 1� P(A)
4 A � B =) P(A) � P(B)
5 0 � P(A) � 1

6 P(A [ B) = P(A) + P(B) � P(A \ B) ya da genel olarak P(A1 [ A2 [ ... [ An) =
n
∑

i=1
P(Ai) �

∑
1�i<j�n

P(Ai \Aj) + ∑
1�i<j<k�n

P(Ai \Aj \Ak)� ...+ (�1)nP(A1 \A2 \ ...\An)

7 P
�

nS
n=1

An

�
�

n
∑

i=1
P(Ai) ve P

�
∞S

n=1
An

�
�

∞
∑

i=1
P(Ai)

8 A1 � A2 � ... � An � ... =) lim
n!∞

P(An) = P
�

∞S
n=1

An

�
ve

9 A1 � A2 � ... � An � ... =) lim
n!∞

P(An) = P
�

∞T
n=1

An

�
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Olasılık Uzayı

Kanıt.
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Bağımsız Olay

Tanım (Bağımsız Olay)

(Ω, U, P) bir olasılık uzayında, A, B 2 U olayları için

P(A\ B) = P(A)P(B)

oluyorsa, A ve B olaylarına bağımsız olaylar denir.

Teorem

(Ω, U, P) bir olasılık uzayında P(A) 6= 0 ve P(B) 6= 0 olsun. A ile B ayrık ) A ile B bağımsız değildir.

Sonuç

A ile B bağımsız ) A ile B ayrık değil

Teorem

(Ω, U, P) bir olasılık uzayında, A ile B bağımsız ise

1 A ile B bağımsızdır
2 A ile B bağımsızdır
3 A ile B bağımsızdır

Kanıt.
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Tam Bağımsız Olay
P(Ai \Aj) = P(Ai)P(Aj) (1 � i < j � n) olduğunda A1, A2, ..., An olaylarına ikili bağımsız

P(Ai \ Aj \ Ak) = P(Ai)P(Aj)P(Ak) (1 � i < j < k � n) olduğunda A1, A2, ..., An olaylarına
üçlü bağımsız
...

P(Ai \ Aj \ ... \ An) = P(Ai)P(Aj)...P(An) olduğunda A1, A2, ..., An olaylarına n’li bağımsız
denir.

Tanım (Tam Bağımsız Olay)

A1, A2, ..., An olayları ikili, üçlü, ..., n’li bağımsız olduklarında bu olaylara tam bağımsız denir.
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