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ÖRNEK 1.4

Afla¤›da verilen ifllemleri yapal›m.

1.

2.

3.

ÖRNEK 1. 5

tabanlar› eflit olan say›lar›n üsleride eflit olaca¤›ndan, m = 6 ve n = 18 olur.

ÖRNEK 1.6

Buna göre, 5 say›s›n›n yan›na 5 tane s›f›r yazarsak, bu say›n›n 5 + 1 = 6 basamakl› olur. 

ç. Asal Say›lar

Birden büyük olan, bir ve kendisinden baflka böleni olmayan do¤al say›lara asal
say› denir.

2 nin bölenleri 1 ile 2 dir. Bölenler kümesi {1, 2} oldu¤undan,  2 asal say›d›r.

3 ün bölenleri 1 ile 3 tür. Bölenler kümesi {1, 3} oldu¤undan, 3 özel say›d›r.

4 ün bölenleri 1, 2, 4 tür. Bölenler kümesi {1, 2, 4} oldu¤undan,  4 asal say› de¤ildir.

O halde, bölenler kümesi iki elemanl› olan do¤al say›lara asal say› denir. Buna
göre; 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, ... say›lar› asal say›lard›r. 2 hariç bütün asal say›lar tek

23 . 25 = 23 + 5 = 28     

52 3 = 52 . 3 = 56  

3 . 7 2 = 32 . 72    

a ∈ N  ve  4a2 3 . a3 4 = 2m . an  ise  m ve  n do¤al say›lar›n›n de¤erlerini bulal›m.      

43 . a6 . a12 = 2m an    

22 3 . a6 + 12 =  2m an       

26 . a18 =  2m an    

32 . 1252  say›s›n›n kaç basamakl› oldu¤unu bulal›m.     

32 . 1252  =  25 . 53 2 =  25 .  56 =  25 .  55 . 5  

=  2 . 5 5 . 5 = 105 .  5  dir.      
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do¤al say›lard›r. Asal say›lar kümesini: A = {2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, ...} fleklinde 
yazabiliriz.

a, b, c ∈ N için,  a = b . c   oluyorsa b  ile  c   do¤al say›lar›na, a n›n çarpanlar›
denir. b ve c asal say› ise, b ile c say›lar›na, a n›n asal çarpanlar› denir.

Birden baflka ortak böleni olmayan iki do¤al say›ya, aralar›nda asald›r denir.

ÖRNEK 1. 7

Afla¤›daki say›lardan hangilerinin aralar›nda asal say› olup olmad›¤›n› gösterelim.

1. 7 ve 13 say›lar›n›n ayn› anda 1 den baflka ortak böleni olmad›¤›ndan, 7 ile 13 
say›lar› aralar›nda asal say›d›r.

2. 25 ile 45 say›lar›n›n her ikisini de 5 say›s›n› böler. 25 ve 45 say›lar› aralar›nda asal 
de¤ildir.

3. 18 ile 215 say›lar›n›n ortak böleni 1 dir. 18 ve 215 say›lar› aralar›nda asald›r.

ÖRNEK 1.8

S›f›r, bir ve iki do¤al say›lar›n›n asal say› olup olmad›¤›n› araflt›ral›m. 

- S›f›r (0)  asal say› de¤ildir. Çünkü, bölenleri kümesi sonsuz bir kümedir.

- Bir (1) asal say› de¤ildir. Çünkü bölenleri kümesi bir elemanl›d›r, kendisinden 
baflka çarpan› yoktur.

- ‹ki (2) en küçük bir asal say›d›r.

ÖRNEK 1.9

x  ve  y   birer  do¤al say›d›r.  (3x - 2)  ve  (2y + 1) say›lar› aralar›nda asal ve

7 ile 5 say›lar› aralar›nda asal oldu¤u için, 3x - 2 = 7 ve 2y + 1 = 5 say›lar› da asald›r. 

Buna göre, 

3x - 2 = 7 ;    3x = 7 + 2 ;   3x = 9 ;     x = 3 tür.

2 y + 1 = 5 ;    2y = 5 - 1 ;    2y = 4 ;    y = 2 dir.

O halde,  x . y = 3 . 2 = 6 olur.

3x - 2
2y + 1

 = 7
5

  ba¤›nt›s› vard›r. Buna göre, x . y  nin kaç oldu¤unu bulal›m.       
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d. Bölünebilme Kurallar›

I. 2 ile Bölünebilme Kural›
Herhangi bir do¤al say›n›n birler basama¤›nda; 0, 2, 4, 6, 8 rakamlar›ndan biri var

ise, bu say›  2  ile tam bölünebilir. Yani çift say›lar 2  ile  tam olarak bölünebilir.

ÖRNEK 1.10

Afla¤›daki say›lardan hangilerinin 2 ile tam bölünüp, bölünemeyece¤ini gösterelim.

1. 432 say›s›n›n birler basama¤›ndaki rakam 2 çift say› oldu¤undan, 2 ile tam bölünebilir.

2. 7 2 0 say›s›n›n birler basama¤›ndaki rakam 0 çift say› oldu¤undan, 2 ile tam bölünebilir. 

3. 3 2 1 say›s›n›n birler basama¤›ndaki rakam 1 çift say› olmad›¤›ndan, 2 ile tam bölünemez.

Bir basama¤›nda 1, 3, 5, 7, 9 rakamlar›ndan biri bulunan say›lar, 2 ile kalans›z
bölünemezler. Bu say›lar›n 2 ile bölümünden, kalan 1 dir.

II. 3 ile Bölünebilme Kural›

Herhangi bir do¤al say›n›n basamaklar›ndaki rakamlar›n say› de¤erleri toplam›, 
3 ve 3’ün kat› ise bu do¤al say› 3 ile tam bölünebilir.

ÖRNEK 1.11

1. 3 6 1 5 say›s›n›n rakamlar›n›n say› de¤erleri toplam›, 3 + 6 + 1 + 5 = 15 d i r.  

15 say›s›, 3 ün kat› oldu¤undan, 3615 say›s› 3 ile tam bölünebilir.

2. 57223 say›s›n›n rakamlar›n›n say› de¤erleri toplam›, 5 + 7 + 2 + 2 + 3 = 19 dur.

19 say›s›, 3 ün kat› olmad›¤›ndan, 57223 say›s› 3 ile tam bölünemez.

3. Dört basamakl› 4a13 say›s›n›n 3 ile tam bölünebilmesi için, “a” n›n alabilece¤i 
de¤erleri bulal›m.

4 + a + 1 + 3 = 8 + a d›r. 8 + a n›n  3 ün kat› bir say›  olabilmesi için, a n›n 
alabilece¤i de¤erler, 1, 4 ve 7 olur.

III. 4 ile Bölünebilme Kural›

Herhangi bir do¤al say›n›n birler ve onlar basama¤›ndaki rakamlar›n›n
oluflturdu¤u iki basamakl› say›, 4 ile bölünüyorsa bu say› 4 ile tam bölünebilir.
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ÖRNEK 1.12

Afla¤›daki say›lardan hangilerinin, 4 ile tam bölünüp, bölünemeyece¤ini gösterelim.

1. 4340 say›s›nda, 40; 4 ün kat› oldu¤undan, 4340 say›s› 4 ile tam bölünebilir.

2. 1900 say›s›nda 00; 4 ün kat› oldu¤undan, 1900 say›s› 4 ile tam bölünebilir.

3. 8822 say›s›nda,  22; 4 ün kat› olmad›¤›ndan, 8822 say›s› 4 ile tam bölünemez. 

IV. 5 ile Bölünebilme Kural›

Herhangi bir do¤al say›n›n, birler ve onlar basama¤›ndaki rakam› 0 veya 5 olan
say›lar, 5 ile tam bölünebilir.

ÖRNEK 1.13

Afla¤›daki say›lardan hangilerinin, 5 ile tam bölünüp, bölünemeyece¤ini gösterelim.

1. 845 say›s›n›n birler basama¤› 5 oldu¤undan, 845 say›s› 5 ile tam bölünebilir.

2. 342 say›s›n›n birler basama¤› 2 oldu¤undan, 342 say›s› 5 ile tam bölünemez.

3. 1780 say›s›n›n birler basama¤› 0 oldu¤undan, 1780 say›s› 5 ile tam bölünebilir.

V. 8 ile Bölünebilme Kural›

Herhangi bir do¤al say›n›n  son üç basama¤› 8 in kat› veya 000 olan say›lar 8 ile
tam bölünebilir.

ÖRNEK 1.14

Afla¤›daki say›lardan hangilerinin 8 ile tam bölünüp, bölünemeyece¤ini gösterelim.

1. 5480 say›s›nda, 480; 8 in kat› oldu¤undan, 5480 say›s› 8 ile tam bölünebilir.

2. 2800 say›s›nda, 800; 8 in kat› oldu¤undan, 2800 say›s› 8 ile tam bölünebilir.

3. 8972 say›s›nda, 972; 8 in kat› olmad›¤›ndan, 8972 say›s› 8 ile tam bölünemez. 

VI. 9 ile Bölünebilme Kural›

Herhangi bir do¤al say›n›n rakamlar›n›n toplam› 9 veya 9 un kat› olan say›lar, 9 ile
tam bölünebilir.

ÖRNEK 1.15

Afla¤›daki say›lardan hangilerinin 9 ile tam bölünüp, bölünemeyece¤ini gösterelim.

1. 57636 say›s›n›n rakamlar›n›n say› de¤erleri toplam›, 5 + 7 + 6 + 3 + 6 = 27 dir.
27 say›s› 9 un kat› oldu¤undan, 57636 say›s› 9 a tam bölünebilir.
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2. 36510 say›s›n›n rakamlar›n›n say› de¤erleri toplam›, 3 + 6 + 5 + 1 + 0 = 15 dir.
15 say›s› 9 un kat› olmad›¤›ndan, 36510 say›s› 9 a tam bölünemez. 

3. 2ab6 dört basamakl› bir say›d›r. Bu say› 9 ile tam bölünebildi¤ine göre, a + b nin
en fazla kaç olabilece¤ini bulal›m.

Dört basamakl› 2ab6 say›s› 9 ile tam bölünebildi¤ine göre, 

2 + a + b + 6 = a + b + 8  say›s›n›n toplam› 9 un kat› olmal›d›r.

a + b + 8 = 9  veya  a + b + 8 = 18  olabilir. Buradan,

a + b = 1  veya  a + b = 10 olur.

O halde, a + b  en fazla 10 olur.

VII. 11 ile Bölünebilme Kural›

Herhangi bir do¤al say›n›n basamaklar›ndaki rakamlar›, sa¤dan sola do¤ru birer
basamak atlayarak, say› de¤erlerini toplayal›m. Bu toplamdan, arada kalan basamaklardaki
rakamlar›n say› de¤erleri toplam›n› ç›kal›m. Fark (0) s›f›r veya 11 in kat› ise bu say› 11
ile tam bölünebilir.

ÖRNEK 1.16

1. 542135 say›s›n›n 11 ile tam bölünüp, bölünemeyece¤ini gösterelim. 

542135 say›s›nda, iflaretledi¤imiz rakamlar›n say› de¤erleri toplam›ndan, arada 
kalan rakamlar›n say› de¤erleri toplam›n› ç›karal›m.

(5 + 1 + 4) - (3 + 2 + 5) = 10 - 10 = 0 oldu¤undan, 542135 say›s› 11 ile tam 
bölünebilir.

2. 71423 say›s›n›n 11 ile tam bölünüp, bölünemeyece¤ini gösterelim. 

71423 say›s›nda, iflaretledi¤imiz rakamlar›n say› de¤erleri toplam›ndan, arada 
kalan rakamlar›n say› de¤erleri toplam›n› ç›karal›m.

(7 + 4 + 3 ) - (2 + 1) = 14 - 3 = 11 oldu¤undan, 71423 say›s› 11 ile tam bölünebilir.

3. 269218 say›s›n›n 11 ile bölünüp, bölünemeyece¤ini bulal›m.

269218 = (8 + 2 + 6) - (1 + 9 + 2) = 16 - 12 = 4 oldu¤undan, 269218 say›s› 11 ile 
tam bölünemez. 

e. Aralar›nda Asal Say›lar›n Çarp›m› ile Bölünebilme

a ile b aralar›nda asal iki say› olsun. Hem a, hem de b ile tam bölünebilen her say›
a . b ile de tam bölünebilir.
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a do¤al say›s› ile tam bölünebilen bir say›, a n›n her çarpan› ile de tam bölünebilir.

O halde, farkl› iki say› ile ayr› ayr› tam bölünebilen bir do¤al say›, bu asal say›lar›n
çarp›m› ile de tam bölünebilir.

ÖRNEK 1.17

Hem 2 hemde 3 ile bölünebilen say›lar 2 . 3 = 6 say›s› ile de tam bölünebilir.

Buna göre, afla¤›daki say›lardan hangileri 6 ile tam bölünüp, bölünemeyece¤ini gösterelim.

1. 5046 say›s›, 3 ile hem de 2 ile tam bölünüyor. Bu say› 6 ile de tam bölünebilir.

2. 3927 say›s›, 3 ile tam bölünüyor, ancak 2 ile tam bölünemez. Bu say› 6 ile de tam 
bölünemez.

3. 73112 say›s›, 2 ile tam bölünüyor, ancak 3 ile tam bölünemez. Bu say› 6 ile de tam 
bölünemez.

ÖRNEK 1.18

Hem 3 hem de 5 ile tam bölünebilen say›lar 3 . 5 = 15 say›s› ile de tam bölünebilir.

Buna göre,  60 say›s›n›n 15 say›s› ile tam bölünüp, bölünemiyece¤ini gösterelim.

15 = 3 . 5 gibi asal say›lara ay›rabiliriz.

60 say›s› 3 ile tam bölünebilir. 60 : 3 = 20 dir.

60 say›s› 5 ile tam bölünebilir. 60 : 5 = 12 dir.

O halde, 60 say›s› 3 ile 5 say›s›n›n çarp›m› olan 15 say›s› ile de tam bölünebilir.

ÖRNEK 1.19

Dört basamakl› 96a5 say›s›n›n 15 ile tam bölünebilmesi için, a yerine yaz›labilecek
rakamlar›n kümesini yazal›m.

96a5 say›s›n›n 15 ile tam bölünebilmesi için, bu say› 15 = 3. 5 oldu¤undan, hem 3
hem de 5 ile tam bölünebilmelidir. Birler basama¤›ndaki rakam 5 oldu¤undan 96a5
say›s› 5 ile tam bölünüyor. 96a5 say›s›n›n 3 ile de tam bölünebilmesi için, basamaklar›ndaki
rakamlar›n say› de¤erlerinin toplam› olan, 9 + 6 + a + 5 = 20 + a   say›s› 3 ün kat›
olmal›d›r. Buna göre, a yerine, 1, 4, 7 rakamlar›ndan biri yaz›labilir.

O halde, a yerine yaz›labilecek rakamlar›n kümesi {1, 4, 7} olur.
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❂ f. En Büyük Ortak Bölen (EBOB)

‹ki ya da daha çok do¤al say›n›n her birini tam bölen en büyük sayma say›s›na, bu
say›lar›n en büyük ortak böleni denir. (EBOB) fleklinde yaz›labilir.

ÖRNEK 1.20

90 ve 72 say›lar›n›n en büyük ortak bölenini (EBOB) bulal›m. 

90 ve 72 say›lar›n EBOB, hem 90 ve hem de 72 yi tam bölen en büyük do¤al
say›d›r. Bu iki say›n›n EBOB bulmak için,

90 2 72 2

45 3 36 2

15 3 18 2

5 5 9 3

1 3 3

1

90 = 2 . 32 . 5

72 = 23 . 32 oldu¤undan, 

EBOB (90 ; 72) = 2 . 32 = 2 . 9 = 18 olur.

EBOB bulurken, 90 ve 72 nin asal çarpanlar›ndan ortak olanlar›n en küçük üslüleri
al›n›p çarp›l›r.

g. En Küçük Ortak Kat (EKOK)

‹ki ya da daha çok do¤al say›n›n, ortak katlar›ndan en küçü¤üne, bu say›lar›n en
küçük ortak kat› denir. (EKOK) fleklinde yaz›labilir.

ÖRNEK 1. 21

24 ve 84 say›lar›n›n en küçük ortak kat›n› (EKOK) bulal›m.

24 2 84 2

12 2 42 2

6 2 21 3

3 3 7 7

1 1

24 = 23 . 3

84 = 22 . 3 . 7 EKOK (24, 84) = 23 . 3 . 7 = 8 . 21 = 168 dir.
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EKOK bulurken, 24 ve 84 ün asal çarpanlar›ndan üsleri en büyük olanlar ile ortak
olmayanlar›n hepsinin çarp›m› yap›l›r.

h. Do¤al Say›larda S›ralama

a ve b do¤al say›lar› verilsin. a + c = b olacak flekilde bir c ∈ N+ varsa, “a  say›s›
b say›s›ndan küçüktür”denir. a < b fleklinde gösterilir.

O halde, a < b ise a + c = b olacak flekilde, mutlaka bir c ∈ N+ say›s› vard›r.
a <  b  yerine, b > a da yaz›labilir.  a ≤ b  ise  a < b  veya  a = b  fleklindedir.

ÖRNEK 1. 22

1. 5 + 9 = 14  ise  5 < 14  dür.

5 + 9 = 14  ise  9 < 14  dür.

2. 8 < 12  ise  8 + 4 = 12  olacak flekilde bir 4 ∈ N vard›r.

3. 5 < 11  ve  11 < 13  ise  5 < 13  olur.

Do¤al Say›larda S›ralaman›n Özelikleri

1. Her a, b ∈ N için, afla¤›daki üç durumdan, yaln›z ve yaln›z birisi do¤rudur.

(1) a < b  ;       (2) a > b   ;        (3) a = b

2. Her a, b, c ∈ N  için,  a <  b  ve  b <  c  ise  a <  b  (Geçiflme özeli¤i)

3.  Her  a, b, c ∈ N  için,  a + c < b + c  ise  a  <  b  (Sadelefltirme)  

4.  Her a, b ∈ N  ve  c ∈ N+ için,  a . c <  b . c  ise   a <  b  (Sadelefltirme)

5.  a < b   ve   c < d   ise  a + c < b + d   (Eflitsizlikler taraf tarafa toplanabilir)  

☛ Sizde do¤al say›larda s›ralaman›n özeliklerine ait do¤al say›larla çeflitli ifllemler
yaparak do¤rulu¤unu gösteriniz.
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 ÖZET

* Sonlu bir kümenin elemanlar›n›n kaç tane oldu¤unu belirten 0, 1, 2, 3, ..., n, ... 
say›lar›ndan her birine, do¤al say› denir. Bütün sonlu kümelerin eleman 
say›lar›n›n kümesine, do¤al say›lar kümesi denir. N ile gösterilir.

* S›f›r›n d›fl›ndaki bütün do¤al say›lara, sayma say›lar› denir. Sayma say›lar 
kümesi N+ ile gösterilir.

* ‹ki ile bölünebilen do¤al say›lara,  çift do¤al say›lar,  iki ile bölünemeyen do¤al 
say›lara da,  tek do¤al say›lar  denir.

* a ve n birer do¤al say› ve n ≠ 0 olmak üzere, n tane a n›n çarp›lmas›ndan elde 
edilen say›ya, a n›n n inci kuvveti denir. an fleklinde yaz›l›r.

* a, b, m, n do¤al say›lar a ≠ 0,  b ≠ 0 olmak üzere, 

* Birden büyük olan, bir ve kendisinden baflka böleni olmayan do¤al say›lara, asal 
say› denir.

* a, b, c ∈ N  için,  a = b . c oluyorsa b ile c do¤al ay›lar›na, a n›n çarpanlar›  denir.
b ile c asal say› ise bunlara a n›n asal çarpanlar› denir.

* Birden baflka ortak böleni olmayan iki do¤al say›ya, aralar›nda asald›rlar  denir.

* 2 ile bölünebilme kural›: Herhangi bir do¤al say›n›n, birler basama¤›nda, 0, 2, 4, 
6, 8 rakamlar›ndan biri var ise bu say› 2 ile tam bölünebilir.

* 3 ile bölünebilme kural›: Herhangi bir do¤al say›n›n, basamaklar›ndaki 
rakamlar›n say› de¤erleri toplam›, 3 ve 3 ün kat› ise bu do¤al say› 3 ile tam bölünebilir.

* 4 ile bölünebilme kur al›: Herhangi bir do¤al say›n›n, birler ve onlar 
basama¤›ndaki rakamlar›n oluflturdu¤u iki basamakl› say› 4 ile bölünüyorsa, bu 
say› 4 ile tam bölünebilir.

am . an = am+n  ;         am n = amn   ;          a . b n = an bn   dir.  


