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* 5 ile bölünebilme kural›: Herhangi bir do¤al say›n›n, birler basama¤›ndaki 
rakam› 0 veya 5 olan say›lar, 5 ile tam bölünebilir.

* 8 ile bölünebilme kural›: Herhangi bir do¤al say›n›n, son üç basama¤› 8 in kat› 
veya 000  olan say›lar, 8 ile tam bölünebilir.

* 9 ile bölünebilme kural›: Herhangi bir do¤al say›n›n, rakamlar›n›n toplam› 
9 veya 9 un kat› olan say›lar, 9 ile tam bölünebilir.

* 11 ile bölünebilme kural›: Herhangi bir do¤al say›n›n, basamaklar›ndaki rakamlar›, 
sa¤dan sola do¤ru birer basamak atlayarak, say› de¤erlerini toplayal›m. Bu 
toplamdan arada kalan basamaklardaki rakamlar›n say› de¤erleri toplam›n› 
ç›karal›m. Fark s›f›r (0) veya 11 in kat› ise bu say› 11 ile tam bölünebilir.

* Farkl› iki say› ile ayr› ayr› tam bölünebilen bir do¤al say›, bu asal say›lar›n çarp›m› 
ile de tam bölünebilir.

* ‹ki ya da daha çok do¤al say›n›n herbirini tam bölen en büyük sayma say›s›na, bu 
say›lar›n en büyük ortak böleni  denir. (EBOB) fleklinde yaz›l›r.

* ‹ki ya da daha çok do¤al say›n›n ortak katlar›ndan en küçü¤üne, bu say›lar›n 
en küçük ortak kat› denir. (EKOK) fleklinde yaz›labilir.

* a ve b do¤al say›lar› verilsin.  a + c = b olacak flekilde bir c ∈ N+ varsa,  a say›s› 
b say›s›ndan küçüktür denir. a < b fleklinde yaz›l›r.
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ALIfiTIRMALAR

1. ‹ki basamakl› bir do¤al say›n›n rakamlar› yer de¤ifltirildi¤inde say› 54 azal›yor.  Bu 
say›n›n rakamlar› fark› kaç olur?

2. “aaa” üç basamakl› say›s›, hangi say›ya daima tam olarak bölünebilir? 
3. “1234a” befl basamakl› say›s›n›n 6 ile tam bölünebilmesi için “a” yerine hangi 

rakamlar gelmelidir?
4. 64372 say›s›n›n 11 ile tam olarak bölünüp, bölünemeyece¤ini bölme ifllemi 

yapmadan bulunuz.
5. 1 den 1000 e kadar (1000 dahil) olan do¤al say›lardan kaç tanesi 2 veya 3 ile tam

olarak bölünebilir?
6. “120” say›s›n› bölebilen, kaç tane do¤al say› vard›r?
7. Boyutlar› 4,2 m ve 3, 8 m olan bir odan›n taban›na, kare biçiminde fayanslar 

döflenecektir. Fayanslar›n birer kenar›n›n uzunlu¤u, en fazla kaç cm olmal›d›r? 
8. Ali bilyelerini 6 l› kümelere ay›rd›¤›nda, 5 bilye art›yor. 8 li kümelere ay›rd›¤›nda,

7 bilye art›yor. 9 lu kümelere ay›rd›¤›nda, 8 bilye art›yor. Buna göre, Ali’nin en az 
kaç bilyesi vard›r? 

9. Çembersel bir yolu A hareketlisi 9 dakikada, B hareketlisi 12 dakikada gidiyor. Bu 
iki hareketli çembersel yol üzerindeki bir M noktas›nda, ayn› anda ve ayr› yönde 
harekete bafll›yor. Hareketliler, harekete bafllad›klar› andan t dakika sonra M 
noktas›nda, ilk kez birlikte geçtiklerine göre, t zaman› bulunuz. 

10 . Bir ö¤renci defterine üçgen ve dörtgen çizmektedir. Hepsi 27 tane olan bu flekillerin, 
köflelerinin say›s› 92 tane oldu¤una göre, kaç tane dörtgen çizmifltir?

A

B

M
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2. TAM  SAYILAR

a. Tan›m

Do¤al say›lar›n birçok problemin çözümünde yetersiz kald›¤›n› görürüz. Bilim
insanlar›, do¤al say›larla çözülemeyen problemleri çözebilmek için say›lar› gelifltirdiler.
Do¤al say›lar› da kapsayacak flekilde, ç›karma ifllemine göre kapal› olan, toplama
ifllemine göre her eleman›n tersi bulunan, daha genifl bir küme tan›mlad›lar. Bu 
kümeye, tam say›lar kümesi denir. Z ile gösterilir.

Z- = { ..., -3, -2, -1} kümesine, negatif tam say›lar  kümesi,

Z+ = {1, 2, 3, ...} kümesine, pozitif tam say›lar kümesi denir.

Buna göre, Z = Z- ∪ {0} ∪ Z+ = {..., -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, ...} dir.

Tam say›lar kümesini, say› ekseni üzerinde gösterelim. 

Çizilen say› do¤rusunda, s›f›r›n sa¤›nda yer alan say›lar, pozitif tam say›lar
kümesinin elemanlar›, s›f›r›n solunda yer alan say›lar, negatif tam say›lar kümesinin
elemanlar›d›r.

Böylece, Z = Z- ∪ {0} ∪ Z+ olur.

ÖRNEK 1.23
Do¤al say›lar  kümesinde, x + 2 = 5 ve x + 5 = 2 denklemlerin çözüm kümelerini bulal›m.

x + 2 = 5 denkleminin do¤al say›larla çözüm kümesi,  Ç = {3} tür.
x + 5 = 2 denkleminin do¤al say›larda çözüm kümesi, Ç = {   } dir.

ÖRNEK 1. 24
Tam say›lar kümesinde, x + 3 = 1 ve x + 5 = 2 denklemlerin çözüm kümelerini bulal›m.

x + 3 = 1 denkleminin tam say›larda çözüm kümesi, Ç = { - 2} dir.
x + 5 = 2 denkleminin tam say›larda çözüm kümesi, Ç = {-3} tür.

321-1-2-3
Say› do¤rusu

0

Z   negatif tam say›lar-1 Z   pozitif tam say›lar+
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b. Tam Say›lar Kümesinde Toplama ‹fllemi
Ayn› iflaretli iki tam say›n›n toplam› bulunurken, say›lar toplan›r. Bu say›n›n iflareti,

toplam›n iflareti olur.

Z›t iflaretli iki tam say› toplan›rken, say› de¤eri büyük olandan küçük olan ç›kar›l›r.
Büyük olan›n iflareti toplam›n iflareti olur.

Tam Say›lar Kümesinde Toplama ‹flleminin Özelikleri

I. Kapal›l›k  Özeli¤i

Herhangi iki tam say›n›n toplam› yine bir tam say›d›r. Buna göre, tam say›lar
kümesi toplama ifllemine göre kapal›d›r.

II. De¤iflme Özeli¤i

Tam say›lar kümesinde toplama iflleminin de¤iflme özeli¤i vard›r.

Her a, b ∈ Z için, a + b = b + a  olur.

III. Birleflme Özeli¤i

Tam say›lar kümesinde toplama iflleminin birleflme özeli¤i vard›r.

Her a, b, c ∈ Z için,  (a + b) + c = a + (b + c) dir.

IV. Etkisiz (Birim) Eleman

Tam say›lar kümesinde, s›f›r say›s› toplama ifllemine göre etkisiz (Birim) eleman›d›r. 

Her a ∈ Z  için,  a + 0 = 0 + a = a  olur.

V. Bir Eleman›n Tersi

Tam say›lar kümesinde, toplama ifllemine göre, her eleman›n tersi vard›r.
Her a ∈ Z için, a + b = b + a = 0  olacak flekilde bir b ∈ Z vard›r. Bu say›ya, toplama
ifllemine göre a n›n tersi  denir. - a ile gösterilir.

S›f›r hariç bir tam say›n›n toplama ifllemine göre tersi, o say›n›n ters iflaretlisidir.
S›f›r›n toplama ifllemine göre tersi s›f›rd›r. Bu özelikleri birer  örnekle aç›klayal›m.

ÖRNEK 1. 25

1. -7 ve + 4 tam say›lar›n›n toplam›,  (-7) + (+4) = - 3 dür.

-3 say›s› tam say› oldu¤undan, toplama ifllemine göre kapal›d›r.
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2. +8 ve -5 say›lar› için, (+8) + (-5) = 3 ve (-5) + (+8)  =  3  oldu¤undan, de¤iflme 
özeli¤i vard›r.

3. -1, 5 ve 8 tam say›lar› için, [(-1) + (+5)] + (+8) = (+4) + (+8) = +12 ve 
(-1) + [(+5) + (+8)] = (-1) + (+13) = +12 oldu¤undan, birleflme özeli¤i vard›r.

4. +6 ve 0 say›lar› için, (+6) + (0) = +6  oldu¤undan, 0 etkisiz elemand›r.

5. +4 ve -4 tam say›lar› için, (+4) + (-4) = 0 oldu¤undan, +4 tam say›s›, -4 tam 
say›s›n›n, toplama ifllemine göre tersidir.

c. Tam Say›lar Kümesinde Ç›karma ‹fllemi

Tam say›lar kümesinde, bir tam say› ile bir negatif tam say›n›n toplam›, birinciden
ikincinin ç›kar›lmas› anlam›nda yeni bir ifllem ç›karma ifllemi olarak kabul edilir.

a, b ∈ Z olmak üzere, a + (-b) toplam›na, a  ile  b   tam say›lar›n›n fark› denir. Bu
fark a - b biçiminde gösterilir. ‹ki say›n›n fark›n› bulma ifllemine de, ç›karma ifllemi
denir.

ÖRNEK 1. 26

1. 10 ve 4 tam say›lar›nda ç›karma ifllemi, 10 - 4 = 6 d›r.

2. -6 ve - 8 tam say›lar›nda ç›karma  ifllemi, -6 - (-8) = - 6 + 8 = 2 dir.

3. -11 ve 2 tam say›lar›nda ç›karma ifllemi, -11 - (2) = - 11 - 2 = - 13 tür.

Tam  Say›lar Kümesinde Ç›karma ‹flleminin Özelikleri

I. Kapal›l›k özeli¤i vard›r.

II. De¤iflme özeli¤i yoktur.

III. Birleflme özeli¤i yoktur.

IV. Birim eleman özeli¤i yoktur.

V. Ters eleman özeli¤i yoktur.

☛ Sizde tam say›lar kümesinde ç›karma ifllemine ait çeflitli ifllemler yap›n›z. Özelik -
lerini örneklerle gösteriniz.
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ç. Tam Say›lar Kümesinde  Çarpma ‹fllemi

‹ki tam say›n›n çarp›m› yap›l›rken, say›lar›n iflaretine bak›lmaks›z›n çarp›l›r.
Çarpanlar ayn› iflaretli ise çarp›m›n iflareti pozitif (+) olarak al›n›r. Çarpanlar z›t iflaretli
ise çarp›m›n iflareti negatif (-) olarak al›n›r.

ÖRNEK 1. 27

1. (+5) . (+4) = +20

2. (-9) . (-3) = +27

3. (+7) . (-9) = -63

4. (-8) . (+2) = -16

Tam Say›lar Kümesinde Çarpma ‹flleminin Özelikleri

I. Kapal›l›k Özeli¤i

Herhangi iki tam say›n›n çarp›m› yine bir tam say›d›r. Tam say›lar kümesi çarpma
ifllemine göre kapal›d›r.

II. De¤iflme Özeli¤i

Tam say›lar kümesinde, çarpma iflleminin de¤iflme özeli¤i vard›r.

Her a, b ∈ Z  için,  a . b = b. a   olur.

III. Birleflme Özeli¤i

Tam say›lar kümesinde, çarpma iflleminin birleflme özeli¤i vard›r.

Her a, b, c ∈ Z için,  (a . b) . c = a. (b . c)  dir.

IV. Etkisiz (Birim) Eleman

Tam say›lar kümesinde +1, çarpma ifllemine göre etkisiz (birim) eleman›d›r.

Her a ∈ Z için,  a . 1 = 1 . a = a d›r.

V. Bir Eleman›n Tersi

Tam say›lar kümesinde a ≠ ± 1 olmak üzere, her a ∈ Z  için,  a . x = 1 olacak flekilde
x ∈ Z yoktur.

O halde, tam say›lar  kümesinde, çarpma iflleminin ters eleman özeli¤i yoktur.
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ÖRNEK 1. 28

Tam say›lar kümesinde, çarpma iflleminin birleflme özeli¤inin oldu¤unu gösterelim.

a = 3,  b = -4,  c = 5  ise,  a . b = (3) . (-4) = - 12

(a . b) . c = (-12) . (5) = - 60  d›r.

b. c = (-4) . (5) = - 20    ;    a . (b. c) = 3. (-20) = - 60 d›r.

O halde, (a . b) . c = a . (b . c) oldu¤undan,

[(3) . (-4)] . (5) = (3) . [(-4) . (5)]

- 60 = - 60 olur.

O halde, tam say›lar kümesinde çarpma iflleminin bileflme özeli¤i vard›r.

ÖRNEK 1.29

Tam say›lar kümesinde, çarpma iflleminin ters eleman özeli¤inin olmad›¤›n› gösterelim. 

d. Tam Say›lar Kümesinde Bölme ‹fllemi

‹ki tamsay›n›n bölümü yap›l›rken, say›lar›n iflaretine bak›lmaks›z›n bölme ifllemi
yap›l›r. Bölme iflleminde ayn› iflaretli iki tamsay›n›n bölümü pozitif, ters iflaretli iki tam
say›n›n bölümü negatif iflaretlidir.

Tam Say›lar Kümesinde Bölme ‹flleminin Özelikleri

I. Kapal›l›k özeli¤i yoktur.

II. De¤iflme özeli¤i yoktur.

III. Birleflme özeli¤i yoktur.

IV. Birim eleman özeli¤i yoktur.

V. Ters eleman özeli¤i yoktur.

a = 9   ise  9 . x =1   den,   x = 1
9

  olur.   1
9

 ∉ Z  oldu¤undan,  9 tam say›s›n›n   

çarpma ifllemine göre,  tersi yoktur.

☛ Siz de tam say›lar kümesinde, çarpma ifllemine ait çeflitli ifllemler yap›n›z. Bu tam
say›lar kümesinde kapal›l›k, de¤iflme ve etkisiz eleman özeliklerini örneklerle
aç›klay›n›z.

☛ Sizde tam say›lar kümesinde, bölme ifllemine ait çeflitli ifllemler yap›n›z. Bu tam
say›lar kümesinde kapal›l›k,  de¤iflme, birleflme özeliklerinin olmad›¤›n› örneklerle
gösteriniz.
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e. Kalanl› Bölme

Afla¤›daki flekilde görüldü¤ü gibi, tam say›lar kümesinde, a tam say›s›, b tam
say›s›na bölündü¤ünde, bölüm c tam say›s›, kalan ise negatif olmayan bir k tam
say›s›d›r.

Bölme eflitli¤i ise,  a = b . c + k d›r.

Kalan k tam say›s›,  0 < k ≤ | b | aral›¤›ndad›r.

ÖRNEK 1. 30

39 Tam say›s›n› 4 tam say›s›na bölerek, bölümü ve kalan› bulal›m. Bölme eflitli¤ini
yazal›m.

Bölüm : 9,   Kalan: 3 tür.

Bölme eflitli¤i   :    39 = 4 . 9 + 3    olur.

f. Bir Tam Say›n›n Mutlak De¤eri

a tam say›s›n›n mutlak de¤eri, | a | ile gösterilir.

a pozitif tam say› ise,  | a | = a   d›r.

a = 0  ise,  | a | = | 0 | = 0   d›r.

a negatif tam say› ise,   | a | = –a    d›r.

ÖRNEK 1. 31

1. | 6 | = ( 6)   d›r.

2. |- 6| = - |-6| = 6 d›r.

g. Tek ve Çift Tam Say›lar

Tam say›lar kümesinin elemanlar›ndan 2 nin kat› olanlar›n oluflturdu¤u küme, 
çift tam say›lar kümesidir.  Bu küme,  Ç = { ... - 4, -2, 0, 2, 4, ...} dür.

a b

b . c

k

c

39 4

36

03

9
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Tam say›lar kümesinde 2 nin kat› olmayan elemanlar›n oluflturdu¤u küme, 
tek tam say›lar kümesidir. Bu küme, T = { ..., -5, -3, -1, 0, 1, 3, 5, ...} dir.

n bir do¤al say› olmak üzere;

..., 2n - 2,  2n,  2n + 2,  2n + 4, ... say›lar› ard›fl›k çift say›lard›r.

..., 2n - 3,  2n - 1,  2n + 1,  2n + 3, ... say›lar› ard›fl›k tek say›lard›r.

Tek ve çift tam say›larda yap›lan ifllemlerde;

1. ‹ki çift say›n›n toplam›, çift say›d›r.

2. ‹ki tek say›n›n toplam›,  çift say›d›r.

3. Bir tek bir çift say›n›n toplam›, tek say›d›r.

4. ‹ki tek say›n›n çarp›m›, tek say›d›r.

5. ‹ki çift say›n›n çarp›m›, çift say›d›r.

6. Bir tek bir çift say›n›n çarp›m›, çift say›d›r.

7. Bir tek say›n›n kuvveti, tek say›d›r.

ÖRNEK 1. 32

Ard›fl›k 3 tek tam say›n›n toplam› 99 tür. Bu tam say›lardan büyük olan› bulal›m.

Ard›fl›k üç tek tam say›; 2n + 1, 2n + 3  ve 2n + 5 olsun.

2n + 1 + 2n + 3 + 2n + 5 = 99 ;       6n = 99 - 9 ;       6n = 90 ;      n = 15  dir.

Büyük olan tam say›y› bulmak için,

2n + 5 = 2 (15) + 5 = 30 + 5 = 35 olur.

ÖRNEK 1.33

Bir tek tam say›n›n karesinin de bir tek tam say› oldu¤unu gösterelim.

a bir tek tam say› olsun. O zaman, a = 2n + 1,    n ∈ Z    dir.

a2 = (2n + 1)2 = 4n2 + 4n + 1 = 4n (n + 1) + 1 = 2 [2n (n + 1] + 1 ve 

2n (n + 1) = m dersek,  m ∈ Z   dir.

O halde, a2 = 2m + 1 olur.

Burada, m ∈ Z oldu¤undan, bir tek tam say›n›n karesi de bir tek tam say›d›r.


