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I. ‹ki Rasyonel Say› Aras›ndaki S›ralama

Verilen                       için s›ralamay› görelim.

Buna göre,             rasyonel say›lar için, ancak ve ancak afla¤›daki üç halden biri

do¤rudur. (üç hal kural›)

1.                     2.                       3.

ÖRNEK 1. 67

II. ‹kiden Fazla Rasyonel Say› Aras›nda S›ralama

‹kiden fazla rasyonel say›y›, bir eflitsizlik zinciri içinde s›ralayabilmek için, paylar
veya paydalar› eflit olmal›d›r. Buna göre;

a. Paydalar› eflit olan pozitif rasyonel say›lardan pay› büyük olan, negatif rasyonel 
say›larda ise pay› küçük olan daha büyüktür.

p
q ,  rs   ∈ Q   

p
q - rs  > 0   ise  pq > r

s  dir.     ps - qr > 0  olur.   

p
q - rs  < 0   ise   pq < r

s  dir.     ps - qr < 0 olur.  

p
q - rs  = 0   ise   pq = rs  dir.    ps - qr = 0 olur.  

p
q ve rs  

p
q >  r

s   ;             pq < r
s   ;                pq = rs    olur.      
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ÖRNEK 1.68

ÖRNEK 1.71

ÖRNEK 1.69

c. Verilen rasyonel say›lar›n pay veya paydalar› eflit de¤ilse, önce paylar veya 
paydalar eflitlenir. (a) veya (b) fl›klar›na uygun olarak yap›l›r.

ÖRNEK 1.70

b. Paylar› eflit olan pozitif rasyonel say›lardan paydas› küçük olan, negatif rasyonel 
say›larda ise  paydas› büyük olan daha büyüktür.

3
4

 ,  7
4

 ,  5
4

  say›lar›n› büyükten küçü¤e do¤ru s›ralayal›m.      
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   say›lar› için,  7 > 5 > 3  oldu¤undan,   7
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 > 3
5

   olur.         
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    say›lar›n› büyükten küçü¤e do¤ru s›ralayal›m.      
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  olur.    
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  say›lar›n› büyükten küçü¤e do¤ru s›ralayal›m. 
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  olur.     
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  say›lar›n› küçükten büyü¤e do¤ru s›ralayal›m.     
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 say›lar›n paydalar›n› eflitleyelim.  7
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   a fl›kk›na göre,           

7 < 30 < 39 oldu¤undan,   7
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  olur.      
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Say› do¤rusu üzerinde -1, 0, 1 ve 2 tam say›lar›n görüntülerini iflaretleyelim. -1 in
görüntüsü A, 0 ›n görüntüsü B, 1 in görüntüsü C ve 2 nin görünüsü C olsun. A ile B
tam say›lar› aras›nda baflka tam say› yoktur.

O halde, ard›fl›k iki tam say›n›n aras›nda, baflka bir tam say› yoktur.

fiimdi de,                               r asyonel say›lar›n› say› do¤rusu üzerinde gösterelim.

AB do¤ru parças›n›n ortas› E olsun. E noktas›na karfl›l›k gelen say›         dir. BC

ve CD do¤ru parçalar›n› üç eflit parçalara ay›ral›m. Rasyonel say›lar›n paylar›na göre,

F noktas›na         ve   G noktas›na          karfl›l›k gelir.

O halde, her rasyonel say›, say› do¤rusunda bir noktaya karfl›l›k gelir.

h. Rasyonal Say›lar›n Yo¤unlu¤u

Farkl› iki rasyonel say› aras›nda, bu say›lardan farkl› baflka bir rasyonel say› 
yazabilece¤imizi ispatlarsak, rasyonel say›lar kümesinin yo¤un oldu¤unu göstermifl
oluruz.

Verilen rasyonel say›lar,

g. Rasyonel Say›lar›n Say› Do¤rusu Üzerinde Gösterilmesi

Verilen -1, 0, 1 ve 2 tam say›lar›n say› do¤rusu üzerinde gösterelim.
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p
q = a ve  r

s  = b olsun. 
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a < b olmak üzere, bu eflitsizli¤in iki yan›n› a   ve   b rasyonel say›larla ayr› ayr›
toplayal›m.

a < b ise   a + a < b + a  ;    2a < a + b    dir   (1)

a < b   ise    a + b <  b + b  ;      a + b < 2b   dir   (2)

(1) ve (2) eflitsizliklerinden,  2a < a + b < 2b   yaz›labilir.

Her iki yan› 2 ile bölünürse, 

O halde, iki rasyonel say› birbirine ne kadar yak›n olursa olsun, bunlar aras›nda
daima sonsuz çoklukta baflka rasyonel say›lar vard›r. Bu nedenle, rasyonel say›lar
yo¤undur  denir.

Bu özeli¤e, rasyonel say›lar›n yo¤un olma özeli¤i denir. Rasyonel say›lar kümesi
yo¤undur. Tam say›lar kümesi yo¤un de¤ildir.

ÖRNEK 1.72

rasyonel say›lar›n›n araas›ndaki rasyonel say›y› bulal›m. 

rasyonel say›lar›n aras›ndaki say› a olsun. 

›. Rasyonel Say›lar›n Ondal›k Aç›l›m›

Verilen           fleklindeki bir rasyonel say›n›n, pay›n›n paydas›na bölünmesiyle elde

edilen say›ya, rasyonel say›n›n ondal›k aç›l›m› denir. Ondal›k aç›l›ma ondal›k kesir

denir. Ondal›k kesirler, ondal›k aç›l›m sonucunda elde edilir.
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☛ Sizde, yazaca¤›n›z iki rasyonel say›n›n aras›ndaki rasyonel say›y› bulunuz. 

❂
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❂
I. Sonlu Devirli Ondal›k Kesirler

II. Sonsuz Devirli Ondal›k Kesirler

aç›l›mlara, sonsuz devirli ondal›k kesirler denir.
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ÖRNEK 1.73

1
2

  rasyonel say›s›n›n ondal›k aç›l›m› 0,5 ondal›k kesirdir.

1
8

  rasyonel say›s›n›n ondal›k aç›l›m› 0,125 ondal›k kesirdir.
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1.         

2 .

Bölmenin beflinci ad›m›nda s›f›r
oldu¤undan, bölme ifllemi bitmifltir.
Bölmeye devam edilirse, bölüm
hanesinde s›f›rlar devreder. Devreden
s›f›rlar yazman›n bir gere¤i olmad›¤›ndan,
s›f›rlar yaz›lmaz. S›f›r devredilmifl g i b i
düflündü¤ümüz, bu tür ondal›k aç›l›ma,
sonlu devirli ondal›k kesirler denir.

❂ fleklinde yazabiliriz. Bölümde basamaklar› devreden ondal›k2
3

  = 0, 66 ... = 0,6  
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O halde, her rasyonel say›n›n bir devirli ondal›k aç›l›m› vard›r. Bunun karfl›t› da
do¤rudur. Yani, her devirli ondal›k aç›l›ma bir rasyonel say› karfl›l›k gelir.

a.

b.

bulal›m.

ÖRNEK 1.74

III. Devirli Ondal›k Aç›l›m›n Gösterdi¤i Rasyonel Say›n›n Bulunuflu

☛ Sizde baz› rasyonel say›lar›n bölme ifllemi yaparak, sonlu devirli ondal›k kesir
veya sonsuz devirli ondal›k kesirler oldu¤unu söyleyiniz.

a.  0,7 ;  b. 0,53  ; c. 0,38   devirli onlal›k aç›l›mlar›n›n gösterdi¤i rasyonel say›lar› 

x = 0,7 =  0,777 ...  olsun.  

10 x = 7,7 

x = 0,7  

  9 x = 7      

     x = 7
9

         

Kural:   m bir rakam olmak üzere,        

              0,m  = m
9

   olur.    

x = 0,53 =  0,535353 ...  olsun.  

Kural:  m  ve n birer rakam olmak üzere,        

             0,mn  = mn
99

   olur.    

100 x = 53, 53         

       x = 0,53         

  99 x = 53      

       x = 53
99

      

c. x = 0,38 = 0,3888... olsun.

Kural:  m  ve n birer rakam olmak üzere,        

             0,mn  = mn  - n
90

   olur.    

100 x = 38,8     

 10 x = 3,8     

 90 x = 35    

      x = 35
90
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 ÖZET

- p ve q  birer tam say› ve q ≠ 0 olmak üzere,       fleklindeki say›lara rasyonel 

say›lar denir. Rasyonel say›lardan oluflan kümeye, rasyonel say›lar kümesi denir.

Q ile gösterilir.

- ∈ Q kesrinde, p ye pay, q ya da payda denir. p < q ise         kesrine basit kesir,

p ≥ q ise         kesrine, bileflik kesir  denir.

- ∈ Q  ve        ∈ Q olmak üzere, p . s = q . r ise bu iki rasyonel say› birbirine 

eflittir denir.                                       Kesirler aras›nda eflitlik ba¤›nt›s›, kesirler  

kümeside bir denklik ba¤›nt›s›d›r.

- Bir kesrin pay ve paydas› ayn› sayma say›s› ile çarp›l›rsa kesir geniflletilmifl, 
bölünürse sadelefltirilmifl  olur.

- Paydalar› eflit olan iki rasyonel say› toplan›rken, paylar›n toplam› pay, payda da 
payda olarak yaz›l›r.

- Paydalar› eflit olmayan rasyonel say›larda ortak payda, paydalar›n e.k.o.k u olur.
Paydalar› eflit olmayan rasyonel say›lar› toplayabilmek için, önce paydalar› 
eflitlenir. Sonra paylar toplanarak toplama pay, payda da payda olarak yaz›l›r.

- Toplama iflleminin özelikleri
1. Kapal›l›k özeli¤i vard›r.
2. De¤iflme özeli¤i vard›r.
3. Birleflme özeli¤i vard›r.
4. Birim eleman› vard›r.
5. Her eleman›n bir tersi vard›r.

Bu özelikleri  sa¤lad›¤›ndan rasyonel say›lar kümesi toplama ifllemine göre, 
de¤iflmeli gruptur. Bu grup (Q, +) fleklinde gösterilir.

- ‹ki rasyonel say›n›n çarpma iflleminde, paylar çarp›l›p pay ve paydalar çarp›l›p
payda olarak yaz›l›r.

p
q  

p
q  

p
q  

p
q  

p
q  r

s   
p
q = rs    fleklinde yaz›l›r.  
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- Rasyonel say›lar, tam say›lar›n s›f›rdan farkl› tam say›lara bölünmesiyle elde edilir.

∈ Q olsun. p, q ∈ Z oldu¤undan, p. q ∈ Z  dir. Buna göre, 

Pozitif  rasyonel  say›lar  kümesi  Q+,  negatif  rasyonel  say›lar  kümesi  Q- i s e
Q = Q- ∪ {0} ∪ Q+ olur.

- Çarpma iflleminin özelikleri
1. Kapal›l›k özeli¤i vard›r.
2. De¤iflme özeli¤i vard›r.
3. Birleflme özeli¤i vard›r.
4. Birim eleman› vard›r.
5. Her eleman›n bir tersi vard›r.

6. Çarpma iflleminin toplam› ifllemi üzerine sa¤dan ve soldan da¤›lma özeli¤i vard›r. 

- Toplama iflleminde oldu¤u gibi ç›karma ifllemi  de, paydalar› eflit veya eflit olmayan 
rasyonel say›larla yap›l›r.

 pq  ile rs  nin tersinin toplam›,   pq + - rs  = pq - rs   dir. Burada  pq den rs  ç›kar›l›yor.    

 pq ≠  0 olmak üzere, her pq  ∈ Q  için çarpma ifllemine göre,  ters eleman›n    

p
q

-1
= qp  oldu¤undan,  pq nün  rs   ile bölümü,  pq nün  r

s
-1   ile çarp›m›d›r.  

O halde,   pq : rs  =  pq . r
s

-1 =  pq . sr  = p . s
q . r     dir. 

p
q

p . q > 0 ise  p 
q  > 0   dir.

p . q < 0 ise  p 
q  < 0   d›r. 

p = 0 ise  p 
q  = 0   d›r. 

  p 
q ,  

r 
s   ∈ Q  için, rasyonel say›lar için s›ralamada,    

p 
q  -   

r 
s  > 0 ise  p 

q  >  r 
s    dir.  

p 
q  -   

r 
s  < 0 ise  p 

q  <  r 
s    dir.   

p 
q  -   

r 
s  = 0 ise  p 

q  =  r s    olur.   

1. 

2. 

3. 

1.

2.

3.   
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‹kiden fazla rasyonel say›y›, bir eflitsizlik zinciri içinde s›ralamak için, paylar› veya
paydalar› eflit olmal›d›r. Buna göre, 

1. Paydalar› eflit olan pozitif rasyonel say›lardan pay› büyük olan, negatif rasyonel 
say›larda ise pay› küçük olan daha büyüktür.

2. Paylar› eflit olan pozitif rasyonel say›lardan paydas› küçük olan, negatif  rasyonel 
say›lardan ise paydas› büyük olan daha büyüktür.

3. Pay ve paydalar› eflit olmayan pozitif veya negatif rasyonel say›larda s›ralama, 
1. veya 2. seçeneklere uygun olarak yap›l›r.

- Her rasyonel say›, say› do¤rusunda bir noktaya karfl›l›k gelir. Ard›fl›k iki tam 
say›n›n aras›nda baflka bir tam say› yokur.

- Farkl› iki rasyonel say› birbirine, ne kadar yak›n olursa olsun bunlar aras›nda 
daima sonsuz çoklukta baflka rasyonel say›lar vard›r. Bu nedenle, rasyonel say›lar 
yo¤undur  denir. Bu özeli¤e, rasyonel say›lar›n yo¤un olma özeli¤i denir.

- fleklindeki bir rasyonel say›n›n, pay›n›n paydas›na bölünmesi ile elde edilen

say›ya, rasyonel say›n›n ondal›k aç›m› denir. Ondal›k aç›l›ma ondal›k kesir  denir.

- Her rasyonel say›n›n ondal›k aç›m› vard›r. Ayn› flekilde devirli ondal›k aç›l›m›n 
gösterdi¤i bir rasyonel say›da vard›r.

p 
q 


