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ORNEK I cOZUMU

Depresyon

No Seans (X) Duzeyi (Y) X2 XY
1 33 10.8 1089 356.4
2 33 9.5 1089 313.5
3 23 14.2 529 326.6
4 34 9.7 1156 329.8
17 27 12.8 729 345.6
18 29 11.0 841 319.0
19 24 13.5 576 324.0
20 31 10.8 961 334.8
Toplam 581 236.6 17215 6761.6

o MLW =Xy  20%67616-581*236.6 _
Y - (Y )  20%17215-(581)°

2366 581

a=Yy-bX —0.331)=-=214
y ( ) 20

§ = 21.4-0.331x

Depresyon diizeyindeki degisimin %85’nin terapi

seansl ile aciklanabilecegi hesaplanmistir. (r’= 0.85).
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ORNEK 111

* Bir psikolojik danisman, lise son sinif 6grencisi olan 8 danisanina okula
yonelik ilgi ve calisma motivasyonu o6lcegi uyguluyor. Uyguladigi
Olceklerden aldigi puanlar asagidaki tabloda yer almaktadir. Buna gore
danisanlarinin okula yonelik tutumlari ile calisma motivasyonlari
arasinda anlamli bir iliski bulunmakta midir? Regresyon modelini
kurarak yorumlayiniz.

Calisma Motivasyonu | Okula Yénelik Tutum X? X.y
105 65 11025 6825
110 62 12100 6820
140 69 19600 9660
95 61 9025 5795
125 65 15625 8125
120 67 14400 8040
135 65 18225 8775
130 67 16900 8710

Toplam: 960 521 116900 62750




:0.64

e b= nExy—(Fx)}(3y)
n¥x®—(¥x)2 o

b=1840/13600 = 0.13529412
b=0.14

* a: y-bx
a=(65.13)-(0.14)120=48,3
a=48.3

Y=48.3+0.14X

r= n¥xy—Tx¥y
~ VInga?—(Tx)2[nTy? - (T1)?]

r=1846/2306 = 0.80

r=0.80 r2=0.64

Calisma motivasyonu ile okula yonelik tutum arasinda
pozitif yonli bir iliski vardir. Calisma motivasyonu ‘0’ olan
birinin  okula yonelik tutumu 48.13 olur. Calisma
motivasyonu ve okula yonelik tutum arasindaki iligki
(r=0.80), determinasyon katsayis1 0.64’tiir. Iki degisken
arasinda pozitif ve yiiksek diizeyde bir iligki vardir. Calisma
motivasyonu, okula yonelik tutum puanlarindaki varyansin
%64 1linii aciklar,



N OO R DR WN R X

W 00 W 00 N <

11
10
13
14
13

ORNEK V...

O 00 W 00 N <

10
13
14
13

N ooy AR WN e X

XY

16
27
32
36
55
>0
78
84

91 49
S i i

>
¥}

w A& =

16
16
b
25
36
36

10(476) — (43)(102)

;-
10(217)(43%)
j _ 47604386
2170-1849
5 374
321 =1.165



...ORNEK IV
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r* Nasil Hesaplanir?

* r? (acilanan varyans) degiskenlerin birindeki degisimin ne kadarinin
diger degiskenler tarafindan aciklandigini ytzde olarak verir.

* Determinasyon katsayisi olarak da isimlendirilir.




Dip Not
Regresyon-korelasyon iliskisi

° T)?Y= bxy * byx

e X'in bagimli, Y’nin bagimsiz oldugu durumdaki regresyon katsayisi ile
tam tersi durumdaki regresyon katsayilari carpimi iki degisken arasindaki
iliskinin karesini verir.

* Bu durumda regresyon katsayisinin isareti ile korelasyon katsayisinin
isareti de ayni olur.

(Tan, 2016)



TahminiY Degeri Hesaplama

X,=5.195+1.165*1=6.36
X,=5.195+1.165%2=7.53
X,=5.195+1.165*3=8.69
X,=5.195+1.165*4=9.86
X-=5.195+1.165%5=11.02
X,.=5.195+1.165%*6=12.19
X.=5.195+1.165*7=13.35



Tahminin Standart Hatasl
Tahminin dogruluk derecesini bulmada kullanilan 6lci

e Aralarinda iliski ulunan iki degiskenden birinden digerini tahmin
etmede, miukemmel iliski disinda, tahminin dogruluk derecesi tartisilir
CUNKU yapilan kestirimler ile gercek degerler arasinda fark olacaktir.
Bu farkin ortalama degerinin bilinmesi, tahminin dogrulugunu
acitklamada kullantilir.

* «Bir degiskenin belli bir degeri icin diger degiskenin degeri tahmin
edildiginde, bu tahmine ne derece giuvenebiliriz ya da tahminin
evrende alabilecegi deger hangi aralikta olabilir?»



* Gercekteki Karsiligl: gozlenen ve tahmin edilen degerlerin arasindaki
fark puanlarinin standart sapmasidir.

 Pratikte Karsiligi: Fark Puanlarinin kareleri toplami (hata kareleri
toplami), serbestlik derecesine bollinerek (a ve b katsayilariicin sd=n-
2) karekokd alinir.

(Y -YY
n—2

Sy =



* Fark puanlarina dayali standart hata tan sayili kiictik gruplar icin kolay

olmakla beraber buyuk gruplar icin korelasyona dayali su formdl
kullanihr.

o n-1
S}:X:'SyJ 2(1_’"2)

n_

Sy: Y puanlarina ait standart sapma

Z_:; degeri buylk orneklemlerde etkisini yitirir.

n=100 icin == =1.01
n—2

5 n=30 icin Z—:;=1.o35
SYX - Sy \/ 1 —7 n= 15 icin Z—:;=1.076

n=10 icin Z—:;=1.25
Bu nedenle buyuk veri setlerinde kesir yok sayilarak sadece
korelasyona dayali deger hesaplanir.



Tahminin Standart Hatasini Hesaplamada Iki
Formulin Uygulanmasi

45
40
28
55
62
45
40
80
90
20

Y
42,01
30,69
36,35
42,01
58,99
47,67
58,99
75,97
87,29
25,03

(Y-¥)
2,99
9,31

-8,35
12,99
3,01
-2,67
-18,99
4,03
2,71
-5,03

2
e 5 JX(Y—Y) 5 - \/ 759,774
8,9401 n—2 10=2
86,6761
69,7225
168,74 Sy = \/ 759,774 Sy =94,97
9,0601 10-2
7,1289
360,62
16,2409 Sy =9,745
7,3441
25,300

Bagiml degiskenin regresyon egrisi etrafindaki degiskenlifinin olgisd

e P = rSatir el



NOoOO oL nn s, b W = X

Y
6,36
7,53
8,69
9,86
9,86
11,02
11,02
12,19
12,19
13,35

Y-Y
0,64
0,47
0,31
-1,86
-0,86
-0,02
-1,02

0,81

1,81
-0,35

(Y-¥)°
0,4096
0,2209
0,0961
3,4596
0,7396
0,0004
1,0404
0,6561
3,2761
0,1225

Sy = Sy«./l—;f’2
Syy =2,444/1-0,81
Syy = 2,444/0,19

S, =2,44(0,435) =1,061



* Tahminin standart hatasi, iki formilde farkli sonuglar verdi.
Orneklemin kicuk oldugu dikkate alinarak hesaplamada 6rneklem
blyukligunu isleme katarak 9.75 degerini veren esitlik yorumlanmali.

* Bu deger, bir birimlik standart hataya karsilik ortalama sapma
miktarnidir.

e Sapma miktari, tahmin edilen degerin her iki tarafiicin de gecerlidir
(hem sagi hem de solu). Bu nedenle, nokta tahmini olarak regresyon
esitligi bulunacaksa bunu belli gliven dizeyleri ya da hata olasiliklari
icin olusturabilir ev sonuclarini normal dagilimda alan iliskilerinden

yararlanarak yorumlanabilir.



Ornegimizde, X=4 icin T'E=3.ﬁ bulunmustu. Aym 6rnek icin Xden Y'nin
tahmin edilmesinde standart hata (tahminin birim standart sapmasi) 1.48 bulun-
du. Normal dagilhmda F bir birim sapma arabginda kalan alan toplam alanin
%68.26's1na karsihktir. Buna gore %68.26 givenle (olasilikla) calisma saati X=4
olan birinin basan puaninin, 3.6 ¥ 1.48 aralifinda kalacag soylenebilir. Buna gére
X=4 i¢in tahmin edilen Y degerinin gercekte %68.26 olasihikla 2.12 ile 5.08 ara-
sinda olacag (2.12< ? <5.08) ya da bir baska anlatimla 2.12'den kiiciik ve 5.08den
biyiik bir deger alamayacag ifade edilebilir. Guven diizeyi %95 alindiginda tah-
minin giiven araliini bulmak icin ilk olarak tahminin standart hatas: 1.96 ile ¢ar-
pilarak tahmine iliskin ortalama sapma miktan bulunur. Bulunan sapma miktan
tahmin edilen degere eklenip qikartilarak amlan giiven aralifinin alt ve st sinir
degerleri elde edilir.
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