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Belirli integraller (Riemann Integrali )

Ankara Universitesi

5. Hafta

Belirli integraller (GELEL integrali )



6.3. Riemann Yontemi

Tanim 6.3.1.

f :[a,b] = R sinirh fonksiyon ve [a, b] araliginin bir pargalanmasi
P ={x0,X1, . Xn—1,%Xn}
olsun. Herbir k =1,2,...,7 icin
te € [Xi—1, %]
sayilari secilsin.

7 (,P) = kff () A,
=1l

toplamina P parcalanmasina ve {t;} noktalarina gore f
fonksiyonunun Riemann toplami denir.
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6.3. Riemann Yontemi

Tanim 6.3.2.

f :[a,b] = R sinirh fonksiyon olsun. Her € > 0 sayisi icin en az bir
d > 0 sayisi var dyle ki ||P|| < J olacak sekilde [a,b] araliginin her
P parcalanmasi ve her t; € [xx_1,xx] sayisi igin

n
Zf(tk)Axk—I <€ (62)
k=1
gercekleniyorsa
Iim ~Z(f,P)=1
[Pl|—0 . P)

olmasi demektir.
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6.3. Riemann Yontemi

Teorem 6.3.3.

f = [a,b] = R sinirli fonksiyon olsun.

lim & (f,P) =1 < f € R ve/f
GEY
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6.3. Riemann Yontemi

Ornek 6.3.4.

Riemann toplamlari yontemi ile

b
/ xdx
a

integralini hesaplayiniz.

Belirli integraller (Riemann integrali )



6.3. Riemann Yontemi

Teorem 6.3.5.

f, g€ Rab] ve A € R olsun.
(i) f +g € R |a,b] olup

/[f x)+g(x dx—/f dx+/
dir.

(ii) Af € R [a, b] olup

/ab/\f(x)dx:/\/abf(x)dx

dir.
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6.3. Riemann Yontemi

Sonug 6.3.6.

f, g€ Ra,b] ve A;, Ay € R olsun. Bu durumda

)Llf+/\2g € R[a,b]

olup

b

[ of )+ Aag (=1 [ F etz [ g o)

saglanir.
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6.3. Riemann Yontemi

f, g€ Rab] ve Vt € [a,b] icin f (t) < g () olsun. Bu durumda

[F@drs [(g0a

dir. y
Teorem 6.3.8.

f :[a,b] = R fonksiyonu [a,b] araliginda Riemann integrallenebilir
ise f fonksiyonu [a, b] araliginda sinirlidir.
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