
7.2 İki Katlıİntegraller

x ◦ y düzleminde bir B bölgesi ve bu bölge üzerinde tanımlıf fonksiyonu verilmi̧s olsun. f

fonksiyonunun B üzerindeki integralini tanımlamak için bazıkavramlara ihtiyaç vardır. Şimdi

bu kavramlarıvermeye çalı̧salım.

Tanım 7.2.1 B bölgesi xOy düzleminde kapalıve sınırlıbir bölge olsun.

d (B) = maks {|PQ| : P,Q ∈ B}

sayısına B bölgesinin çapıdenir.

Tanım 7.2.2 xOy düzleminde verilen bir B bölgesini B1, B2, . . . , Bn gibi alt bölgelere ayıralım.

P = {B1,B2, . . . , Bn}

kümesine B bölgesinin bir parçalanmasıdenir.

‖P‖ = maks {d (B1) , d (B2) , . . . , d (Bn)}

sayısına P parçalanmasının normu veya maksimal çapı adı verilir. Burada, d (Bk), Bk

bölgesinin çapınıgöstermektedir.

Tanım 7.2.3 B kapalıve sınırlıbir bölge ve f bu bölge üzerinde tanımlıbir fonksiyon olsun.

B bölgesinin bir P = {B1,B2, . . . , Bn} parçalanmasıverildiğinde ∆Ak, Bk bölgesinin alanını,

(xk, yk) da Bk bölgesinin herhangi bir noktasınıgöstermek üzere

R (f, P ) =

n∑
k=1

f (xk, yk) ∆Ak

ifadesine f fonksiyonunun P parçalanmasına kaŗsılık gelen Riemann toplamıveya integral

toplamıadıverilir.

Tanım 7.2.4 Eğer,

lim
‖P‖→0

n∑
k=1

f (xk, yk) ∆Ak

1



limiti varsa, bu limite f fonksiyonunun B üzerindeki iki katlıintegrali denir.

∫∫
B

f (xk, yk) dA

ile gösterilir. f (x, y) ifadesine integrant, B bölgesine de integrasyon bölgesi adıverilir.
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