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4. Bolim



Yoéne Gore Tiirev

Yone gore tiirev konusunu 4 baslikta inceleyelim.
1-) Tanjant Vektorii Yoniinde Tiirev

2-) Vektor Alani Yoéniinde Tiirev

3-) Egri Boyunca Tiirev

4-) Vektor Alaninin Vektor Alani Yoniindeki Tiirev



1-)Tanjant Vektorii Yoniinde Tiirev

Tamim: f : E” — R diferensiyellenebilir ve v, € Tga(P) olsun.

— .
Bu durumda v; = PQ olmak iizere,

I = S (P4 1@~ P, Pt 1(Qn = P) leso

reel sayisina f fonksiyonunun v, ye gore tiirevi denir
y Y p YE 8 .



Teorem: V = (vi,v2,...,vp) ER", p€ E" ve f: E" — R bir
diferensiyellenebilir fonksiyon olsun. Bu durumda

Vp[f] = Zvig ‘p
i=1

1

dir.



Ornek: f: E? > R, f(x1,x2) = 2x2 + 3x1x; fonksiyonu veriliyor.
P(3,2) ve v, = (4, —2) icin fonksiyonun v, ye gore tiirevini
hesaplayalim.

1.Yol:
df (p + tv)
Bl = =

_ df(3+4t,2—2¢t) |

B dt 0
d 2(3+4t)>+3(3+4t)(2—2t)

t
= 54



2. Yol

2 of

ﬁ _ J—

vlf] = ;VIaXi b
of of

= 9 lp V1+872 lp v2
(4x1 +3%x) [p 4+3x1 |p (—2)
54



Teorem: Vf,g € C(E",R), VV,,), u_p) € Ten(p) ve Va, b € R igin
) (av5 + biig)[f] = av3 1] + bap [F]

b) vy [af + bg] = av,[f] + bV, [g]

c) v, [fg] = v, [flg(p) + f(p) vy [g]



2-)Bir Vektdr Alam Yoniinde Tiirev
Tamm: X € x(E") ve f € C(E",R) olsun. YP € E" igin

(X())(P) = Xp[f]

olmak iizere X[f] € C(E",R) fonksiyonuna, f nin X yoniindeki
tiirevi denir.



Ornek: f: E2 > R f(x1x2) = x¥x +x1x fonksiyonunun
P(3,5) noktasinda X = Xla + eXlX2 - € )((E2) vektor alani
yontindeki tiirevini bulalim.

VP € E? icin
Xp = (Xl:exlxz)) ’p
(3, 5‘15) |p
of of
Xplfl] = — =—
P[ ] aX]_ |P vi + aXZ |P V2
= (20 4+x3) |, 34 (F +2xx) |, e
= 165+ 39e%°
bulunur.



