Diferensiyel Geometri |

11. BoLUMm



Egrinin Tanjant Uzayi
Tanim: /, R nin agik bir araligi olmak iizere
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olur.
Sp {(X/(to)} = Ta()é(to)

uzay! « egrisinin a(to) noktasinda tanjant uzayini ifade eder.



Tanim: /, R nin agik bir araligi olmak tizere
a:l —E"

egrisi veilsin.
o ||: | — R
t — [ &)
fonksiyonu egrinin skalar hiz fonksiyonu olarak adlandilir. t = tg
icin || &’(to) || degerine de egrinin ty noktasinda skalar hizi denir.



Tamm: (Birim hizh egri) a : | C R — E” egrisi icin Vs € [ icin
| &'(s) ||=1 ise a egrisi birim hizli egri olarak adlandirilir. s
parametresine ise egrinin yay-parametresi denir.

Ornek: a(s) = (cos(s),sin(s)) egrisi birim hizl bir egridir. Ancak
B(s) = (cos(2s),sin(2s)) egrisi || B'(s) ||= 2 oldugundan birim
hizli bir egri degildir.

Tamm: (Regiiler Egri) Vt € [ icin || /() ||# 0 ise « egrisi
regiiler bir egridir.



Teorem: Regiiler her egri birim hizli egri haline getirilebilir.

Ornek:

IE3

x: | —
t — a(t)= ef(cos(t),sin(t),1) '

I = (0, )
egrisi veriliyor.

a) w« egrisinin yay uzunlugunu hesaplayiniz.
b) « egrisini yay parametresi ile ifade ediniz.



Coziim:a/(t) = (efcos(t) — e'sin(t), efsin(t) + ef cos(t), e)
oldugundan || a/(t) ||= v/3e! elde edilir.
a) « egrisinini yay uzunlugunu L ile gosterelim:
7T
L= [l ) b
0
= VA1)

bulunur.
b)
t
h(t) = s= | [ a'(u) ] du
0
= V3 1)
bulunur.



Buradan

t=1In (\% - 1> = h~L(s)

elde edilir. Dolayisiyla & egrisinin yay parametresi ile
parametrelendirilmis hali

B(s) = (aoh™t)(s)
BNOE)
= <\;§+1> <cos|n(%—1>,sinln<\;§—1>,1)

olarak bulunur.



