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13. BOLUM




Bir Egrinin Oskiilatér Diizlemleri

Tanim: «a : | — E3 egrisi ve {T,N, B} Frenet vektor alan sistemi
verilsin.

(1) Sp{T, N} diizlemine a egrisinin oskiilatér diizlemi denir.
(2) Sp{N, B} diizlemine « egrisinin normal diizlemi denir.

(3) Sp{ T, B} diizlemine « egrisinin rektifiyan diizlemi denir.



Ornek: a(t) = (cos(t),sin(t), t) egrisinin t = 71/2 noktasinda
normal diizlem denklemini bulunuz.
Coéziim: Egrinin normal diizlemi Sp{N, B} ile belirlendiginden

—%
det(aX,N,B) = 0
H
(X, T) = 0

olmalidir. Boéylece

1
T(s) = —=(—sin(t),cos(t),1
(5) = Z5(=sin(t).cos().1)
T 1
(2) \/i( 101 )
ve - - . _
x(3)=(013) aX=(xy-lz-7)
elde edilir. Boylece aranilan diizlem denklemi
T
—X+z— 5= 0

dir.



Bir Egrinin Egrilikleri
x: | — E”
s — «fs)

yay-parametreli egrisi ve {vi, v2, ..., v, } Frenet vektorleri verilsin.

ki: | — R
s — ki(s)= (v}, vit1)

fonksiyonuna « egrisinin i—yinci egrilik fonksiyonu denir. k;(s) reel
sayisina da « nin i—yinci egriligi denir.



ki(s) = (v, w)
ko(s) = (v3,v3)

fonksiyonlari sirasiyla egrinin egriligi ve burulmasi olarak
adlandinlir.



Teorem:
x: | — B3

s — afs)

yay parametreli egrisi ve { T, N, B} Frenet vektorleri verilsin. x
egrinin egriligi ve T egrinin burulmasi olmak iizere,

T 0 x 0 T
N = —x 0 T N
B’ 0 -1t 0 B

formiilleri Frenet formiilleri olarak adlandirilir.



ki(s) = x(s) egriligi, egrinin tegetinden ne kadar saptigini &lger.
Bir dogrunun egriligi sifirdir.

ka(s) = T(s) egriligi (burulmasi), egrinin oskiilatér diizlemden
sapmasini Glcer.

Sonug: Bir a egrisi diizlemseldir < ko(s) =0



Teorem:
a: | — B3
t — alt)
egrisini alahim. t egrinin herhangi bir parametresi ise egrinin egriligi
ve burulmasi

I 2(6) x & (1) |
[FCHK

 det(a (1), & (1), 6" (1))

B FYGFTUGNL

seklindedir.



s — a(s)= (gcos(s),1—sin(s), —3 cos(s))

parametrik ifadesiyle verilen egrinin x(s) ve T(s) egriliklerini

hesaplayiniz.
Coziim:
/ 4 3.
a'(s) = | —=sin(s), —cos(s), = sin(s)
5 5
oldugundan || a/(s) ||= 1 dir. Boylece egri yay parametreli bir
egridir.



Egrinin Frenet vektorleri

elde edilir.



