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Bazi Ozel Egriler

1) Kiiresel Egriler

Teorem: « : | — E3 yay parametreli bir egri ve ki, ko # 0 egrinin

egrilikleri olmak tizere

k 1\ 1]

w egrisi r yaricaph S? kiiresi tizerindedir <= 240(=) =| =0
ky ki) ke

dir.



2) Helis (Egilim Cizgisi)

Tanim: Bir a : | — B3 egrisi verilsin. Vs € I icin a/(s) hiz
vektord, bir U sabit vektori ile sabit a¢i yapiyorsa, a egrisine bir
helis (egilim cizgisi) denir.

—
I T(s) =l U [l=1

(T(s), U ) = cosf

U sabit dogrultusu helis ekseni olarak adlandirilir.

Dairesel Helis



Teorem: « : | — IE3 bir egri ve ki, ky # 0 egrinin egrilikleri olmak

tzere
ka(s)
ki(s)
Eger ki ve ko egriliklerinin her ikisi de sabit ise egri dairesel helis
(silindirik helis) olarak adlandirilir.
Teorem: « yay parametreli bir egri olmak lizere

a egrisi bir helistir < = tan 6 = sabit

a: | — E3 helistir <= det(a”(s), " (s), &' (s)) = 0

dir.



Ornek: a(s) = (%(1 +5)3/2, 1(1—5)3/2, \%s) egrisinin bir helis

oldugunu gosteriniz. Eksenini bulunuz.

Coziim:
!/ 1
(s = el
o] 2V/2(1 — s2)1/2
!/ 1 "
1
ko(s) = det(a/, &, o ):

o < a2~ 2y/2(1— s2)1/2

bulunur. Boylece
ko _y
kq

oldugundan « bir helistir.

e sy



I = tanf =1
g = =
4

elde edilir. Helisin ekseni

U = cosOT +sinfB
(0,0,1)

olarak hesaplanir.



3) involiit ve Evoliit Egri Cifti

Tamm: Birim hizh bir « egrisi ve ayni aralikta tanimli bir B egrisi
alahm.. Bu egrilerin Frenet r-ayakhlar sirasiyla

{Vl(s) Va(s), ... Vi(s)} ve { VS (s), V5(s), ..., V. (s)} olmak

(Vi(s), Vi'(s)) = 0

ise « egrisine B egrisinin involiitii ve B egrisine de a egrisinin
evoliitii denir.



Ornek: Birim hizl bir a : | — IE3 erisi ve bu egrinin egrilik
merkezlerinin geometrik yeri olan B(s) = a(s) + k%\/g (s) egrisi
veriliyor. B egrisi a egrisinin evoliitiidiir. Gosteriniz.
Coéziim: « erisinin ve B egrisinin Frenet vektorleri { V4, Vo, V3} ve
{V{, V5, V5 } olmak iizere

(i, Vi) =0

oldugunu gostermeliyiz.

Vi(s) = 06/(5) ve Vi(s) = B(s)

Bls) = o(s)- ﬁwm+;%@
— W(s) - évz(s) Vi) + ’;jv3(s)

S ACR0



(V1, Vi) = (V

B
1

= TEentef e

1 K, ko

= ||ﬁ'(5)|\<V1' ksz()+kV3( s))

bulunur. Boylece a ve B egrileri involiit evoliit egri ciftleridir.



4) Bertrand Egri Cifti

Tanim: Birim hizli bir a egrisi ve ayni aralikta tanimli bir B egrisi
alahm. Bu egrilerin Frenet r-ayakhlar sirasiyla

{Vi(s), Va(s), ... Vi(s)} ve { VS (s), V5(s), ..., V(s)} olmak

| {Va(s), V5 (s)}

lineer bagimli ise & ve B egrisi cifti Bertrand egri ciftidir.



