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REGRESYON MODELLERININ FONKSiYON KALIPLARI:

Simdiye kadar anlatilan regresyon modelleri:

— Basit dogrusal model
— Orijinden gecen dogrusal model
— Coklu regresyon modeli

Her zaman regresyon modeli dogrusal olmayabilir. Katsayilarda dogrusal olan ya da
degiskenlerin uygun doniisiimleriyle dogrusallagabilen bazi1 yaygin modeller:

— Log-dogrusal modeller
— Yari-logaritmik modeller
— Ters modeller

Esneklik: Agiklanan degisken Y ’nin agiklayic1 degisken X e gore esnekligi; X ’deki kiigiik
bir yiizde degisimin Y ’de meydana getirdigi ylizde degisimidir. Esneklik:

— Nokta esneklik
— Ortalamaya gore esneklik

olarak incelenebilir.

1. Basit dogrusal regresyon modeli: Y = £+ B X+¢ i¢in

e noktaesneklik =2 %~ g X 12 .n
ox Y, Y

X
e ortalamaya gore esneklik = £ 7

e herhangi bir zaman kesitinde alinan veriler diisiiniiliirse t zaman kesitinde esneklik
(Yt _Yt—l) L — (Yt _Yt—l)/Yt
(Xt - Xt—l) Yt (Xt - Xt—l)/ Xt
Y *deki goreli degisimi ya da oransal degisimi verir.
Goreli degisim*100=ylizde degisimi verir.
a) Mutlak degisme = X, — X, ;

Xt — Xt—l

b) Goreli ya da oransal degisme =
t-1

) Yiizde degisme ya da yiizde biiyiime oran1 = X=Xy *100

t-1

Bu ti¢ farkli degisim X ’deki degisimleri vermektedir. X, ve X, ,, X degiskeninin sirastyla
t ve t—1 zamanindaki degerleridir.

2. Coklu regresyon modeli: Y =, + X + B,X, +---+ B X + & igin




. oy X, . o
e noktaesneklik =—.—; 1=12,...,n; j=12,...,k
ox. Y.

j i

X.
e ortalamaya gore esneklik = f3; 7_’; i=12,....,k

» Log-dogrusal modeller:

Ustel regresyon modeli: Y, = ,X/2e% i=12,...,n
Y ’nin dogal logaritmasi alinirsa;
InY, =Ing,+ B InX, +5 = Y, =B +BX, +¢&
Y0 Fo X
dogrusal modele doniisiir. Boyle doniisiimler sonucunda dogrusal model haline doniisebilen
modellere log-log, ¢ifte-log ya da log-dogrusal modeller denir. Log-log modelinin yaygin
kullanilmasina yol agmasi egim katsayisinin Y ’nin X ’e gore esnekligini vermesidir.
Omegin; Y = bir mala olan talep
X = bu malin birim fiyati
olmak tizere Y ve X arasindaki dogrusal regresyon modelindeki egim katsayis1 £, talebin
fiyat esnekligini Olger.

Log-dog

» Yarni-logaritmik modeller:{ y
Dog —log

Iktisatcilar, isletmeciler, kamu yéneticileri sik sik niifus, gayrisafi ulusal iiriin (GSUU), para
arz1, istihdam, verimlilik, dis ticaret acigr gibi degiskenlerin biiyiime oranlarinin
bulunmasiyla ilgilenir.

Y ve X degiskenlerinden biri aritmetik seri, digeri ise geometrik seri 6zelligini tasiyorsa
bu tip modeller kullanilir.

Y =geometrik seri
X =aritmetik seri

}3 Y = ﬂoﬂlx

InY =Ing, +Ing, X = Y =B+ B X +¢& dogrusal model haline déniisiir.
L S

Ornegin;
t = zaman
r =biiylime oram Biiyiime modeli: Y, =Y,(1+r)’

Y, =baslangi¢ kapitali
= InY, =InY, +In(1+r)t
%/_J
Y, Bo B

=InY, =4, + i+



tipindeki modellere yari-logaritmik modeller denir. Sadece agiklanan degisken iizerinde
logaritmik doniisiim yapiliyorsa, modele log-dog modeli; sadece agiklayici degiskenin
logaritmik doniistimii yapiliyorsa modele dog-log modeli denir.

Bu tiir modellerde X ’deki mutlak degisime karsilik Y *deki oransal ya da goreli degismeyi
egim katsayisi olger.

diny B Aciklanan degiskendeki goreli degisim
=P = - 3 — -
dt  , Aciklayicr degiskendeki mutlak degisim
Xy
(Yt _Yt—l) /Yt—l

Y ve X ’deki kii¢iik degismeler i¢in bu iliski yaklasik
(Xt - Xt—l)
Y *deki goreli degismeyi 100 ile ¢arparsak, S, ag¢iklayici degisken X ’deki mutlak degismeye

karsilik Y *deki % degismeyi ya da biiylime oranini verecektir.

sabit goreli =,  yadasabit ylizde =100* g,
Y 'deki< buyuime izt g, >0
kiculme hizi g, <0

gosterir. Bu nedenle bu tip modellere (sabit) biiyiime modelleri denir.

» Ters modeller:

1
Y, :ﬂo+ﬂ1z+5i

tiirlinde olan modellere ters modeller denir. Bumodel, X ’in modele ters ya da 1 bolii olarak
girmesi nedeniyle X degiskeninde dogrusal degildir ama £, ve f, regresyon katsayilarinda

dogrusaldir. Bu nedenle de dogrusal bir regresyon modelidir. Bu modelin iki 6zelligi:

X >0 = ﬂl%—w

Y —> f, asimtotik degerine yakinsar.

Bu tip modellerde X degiskeninin degeri sonsuza dogru biiyiirken Y degiskeni de bir limit
ya da asimptotik degere yaklasir.



B,>0 B,>0 f,<0
py=0 B,<0 Pi
By
X X
0 0 X o0 -
\ By
-+
(a) (b) (c)
Phillips egrisi Engel’in harcama egrisi

Eger X, = Xi olarak aliirsa, Y, = B, + B,X; +¢&, dogrusal modeli olur. Eger bu modelin

... dy 1 . epe e . o
egimi ax = _’Blﬁ dir. B, pozitif ise egim her noktada negatif, S, negatif ise egim her
noktada pozitif olur.

Ornek: Ingiltere’de Phillips egrisi, 1950-1966
Y = 1950-1966 donemi icin ingiltere’deki iicret degismeleri
X = issizlik oran

Ters model: Y, =—1.4282 + 8.2743Xi

r2=0.3849 F,,; =9.39

Acikca anlagilacagi lizere iicret tabami yilizde -1.43, yani X sonsuza dogru biiyiidiikce
iicretlerdeki yiizde diisiis yilda yilizde 1.43°den ¢ok olamaz (2. grafik). 3. grafik ise Engel’in
harcama egrisi, gelir ne olursa olsun belli bir noktadan sonra harcama yapilmiyor. Esik

By

0
Fonksiyon kaliplarinin ozeti:

degerinin yani ——- altinda harcama yapilmiyor.

Model Esitlik Egim (&) Esneklik (- )
Dogrusal Y=8+BX+e B, ( X J .
,31 v
Y
Log-dogrusal InY =4, + BInX +¢ Y B,
ya da log-log A X
Log-dog INY =5, + fX + ¢ B.(Y) B(X) =
Dog-log InY =8, + BInX +¢ 1 1
e alx) Al




Ters

V= fyt e Alxz) | Alsy)

Not: * esneklik katsayisinin X ’e ya da Y ’ye ya da her ikisine birden bagli olarak degistigini

gosterir. Uygulamada X , Y degerleri belirtilmezse, bu esneklikler X , Y ortalama degerleri
iizerinden olciliir.



