A.U. FEN FAKULTESI MATEMATIK BOLUMU

MAT302 CEBIR II ARASINAVI SORULARI ve COZUMLERI

1. I={a+ib|aecZbe 2Z} kiimesi Z[i]| = {a +ib | a,b € Z} Gauss tamsayilar halkasinin

bir ideali midir? Arastiriniz.

Coéziim: 1+ € Z[i] ve 1 +2i € Ii¢in (1+4)(1+2i) = —14 3i ¢ I oldugundan I kiimesi
Z[i] halkasinin bir ideali degildir.

. R degigmeli bir halka ve kar(R) = 3 olsun. f : R — R, f(a) = a® fonksiyonu bir halka
homomorfizmas:1 midir? Arasgtiriniz.

Cozim: a,b € R igin

fla+b) = (a+0b)? R degigmeli oldugundan
= a+3a%b + 3ab? + b kar(R) = 3 oldugundan
= ad+
= fla)+ f(b)
ve
flab) = (ab)? R degismeli oldugundan
— (I3 b3

= fla)f(b)
olup f bir halka homomorfizmasidir.
. R = Zj5 halkasimin I =< 6 > ideali veriliyor. R/I boliim halkasi sifir bolensiz midir?

Aragtiriniz.

Cozim: 0+ #2+1,0+1#3+I€ R/Iigin (2+1)(3+1)=6+1=0+1 oldugundan
2 + I ve 3+ I elemanlar1 R/I nin birer sifir bolenleridir. Bu sebeple R/I halkasi sifir
bolenlidir.

. Z3o halkasimin I =< 10 > ideali bir asal ideal midir? Arastirinz.

Coziim: 2,5 € Zgp i¢in 2-5 =10 € I fakat 2 ¢ I ve 5 ¢ I oldugundan I ideali bir asal
ideal degildir.



