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Uretimin oldugu tam rekabetci (CE) denge ya da diger adiyla
Tek Sektorlii Neo-Klasik Bilyiime Modeli:

m Ekonomide "endowment” serileri ve mal takasi yok.
m Uretim var, uretim faktorleri emek ve sermayedir.

m Dolayisiyla ekonomideki gelir emek ve sermaye lizerinden
elde edilmektedir.
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m p; tuketim ve yatinm mal fiyati yani sira modeldeki diger
fiyat gostergeleri w; lcretler ve ry sermayenin fiyatidir.
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ptwy ve prre nominal fiyatlardir.
m Modelde veri olan degiskenler sunlardir:
m Emek icin Ust sinir i, = 7> 0 Vt (8rnegin 24 saat, ya da
1 birim zaman).
m Dolaysisiyla Iy + n; = i Vt olur (bos zaman+calisma
zamani=toplam zaman V' t).
m Baslangig sermayesi ko > 0.



Neo-Klasik Buyume Modeli

Tiiketici problemi (fiyatlar veri iken fayda maksimizasyonu):

Uretim
Ekonomisi



Neo-Klasik Buyume Modeli

Tiiketici problemi (fiyatlar veri iken fayda maksimizasyonu):

oo
Uretim max > B U(ers I)
Ekonomisi Ctoxt Nt s kep 1 =0



Neo-Klasik Buyume Modeli

Tiiketici problemi (fiyatlar veri iken fayda maksimizasyonu):

oo
Uretim max > B U(ers I)
Ekonomisi Ctoxt Nt s kep 1 =0

8

oo
Br(ce +xt) < > (Pewene + pricke) (Biitge kisitr)
t=0

,,
Il
o



Neo-Klasik Buyume Modeli

Tiiketici problemi (fiyatlar veri iken fayda maksimizasyonu):

. - ol
Uretim max > B U(ers I)
Ekonomisi Ctoxt Nt s kep 1 =0
m st
oo oo
D> Belee + xe) < D (Bewent + pefrke) (Biitge kisitr)
t=0 t=0
L]

key1 < (1 — 8)ke + x¢ Vt (0 < § < 1 asinma orani; law of motion)



Neo-Klasik Buyume Modeli

Tiiketici problemi (fiyatlar veri iken fayda maksimizasyonu):

. " o0
Uretim max > B U(ers I)
Ekonomisi ctsxe Nt ker1 15
m st
) )
Zﬁr(ct +xt) < Z(ﬁtﬁ/t"t + Pefrke) (Biitge kisiti)
t=0 t=0
| ]
key1 < (1 — 8)ke + x¢ Vt (0 < § < 1 asinma orani; law of motion)
| ]

It +ne <AVt



Neo-Klasik Buyume Modeli

Tiiketici problemi (fiyatlar veri iken fayda maksimizasyonu):

. " oo
Uretim max BtU(ct, It)
Ekonomisi ot xt Nt ke ; ’
m st
) )
Zﬁr(ct +xt) < Z(ﬁtﬁ/t"t + Pefrke) (Biitge kisiti)
t=0 t=0
| ]
key1 < (1 — 8)ke + x¢ Vt (0 < § < 1 asinma orani; law of motion)
| ]
It +ne <AVt
| ]

ko, i > 0 veri



Neo-Klasik Buyume Modeli

Tiiketici problemi (fiyatlar veri iken fayda maksimizasyonu):

. " oo
Uretim max > B U(ers I)
Ekonomisi ctsxe Nt ker1 15
m st
) )
Zﬁr(ct +xt) < Z(ﬁtﬁ/t"t + Pefrke) (Biitge kisiti)
t=0 t=0
| ]
key1 < (1 — 8)ke + x¢ Vt (0 < § < 1 asinma orani; law of motion)
| ]
It +ne <AVt
| ]
ko, i > 0 veri
n

ct, Xe, Nty Ity kep1, > 0 VE



Neo-Klasik Buyume Modeli

Firma problemi (fiyatlar veri iken kidr maksimizasyonu):

Uretim
Ekonomisi



Neo-Klasik Buyume Modeli

Firma problemi (fiyatlar veri iken kidr maksimizasyonu):

Uretim
Ekonomisi

o
max g pe(ce + xt) — PeWen; — Prfeke
t=0

Ct, Xt e, Kt



Neo-Klasik Buyume Modeli

Firma problemi (fiyatlar veri iken kidr maksimizasyonu):

Uretim
Ekonomisi

|
Ct, Xt e, Kt

o
max g pe(ce + xt) — PeWen; — Prfeke
t=0

m s.t.
Ct+Xt§F(kt,nt) vV t



Neo-Klasik Buyume Modeli

Firma problemi (fiyatlar veri iken kidr maksimizasyonu):

Uretim
Ekonomisi

" o
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Ctaxt)kta ng Z 0 v t
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]
6t+)?t:F(/;t)ﬁt) \V/ t
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Uretim

Ekonomisi Fonksiyonlarla ilgili bazi varsayimlar:

m U fonksiyonu c'de kesin artandir: U, > 0 ve kesin
konkavdir: U < 0.

m U fonksiyonu /'den bagimsizdir:U; = 0.

m F fonksiyonu k ve n'de kesin artandir: Fx > 0; F, > 0 ve
kesin konkavdir: Fy < 0,F,, < O.

m U ve F Inada kosullarini saglar:
: ou 1 oF _
lime_y0 52 = 00; limy o G = oo.
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Neo-Klasik Biiyiime Modeli icin yukarida belirtilen varsayimlari kullanarak su sonuglari elde edebiliriz:

Up=0= 325 B U(ce, Ir) = 2 B U(cr)-

I:‘ =0Vt = ny = 7 Vt (tiketici agisindan n 1 gelir 1, dolayisiyla n israf edilmek istenmez).
Uc > 0 = Biitge kisitini esitlik olarak yazabiliriz.

k¢41'in israfi tiiketicinin faydasini azaltir. Bu yiizden " law of motion” kisiti da esitlik halini alir.
Bu durumda x; = key1 — (1 — &)k esitligini biitce kisitinda x; yerine yazabiliriz.

Firma tretimini israf etmek istemez, bu nedenle firma kisiti esitlik halinde yazilir.

Bu durumda ¢t + x¢ = F(k¢, n¢) esitliginden amag fonksiyonunda ¢ + x¢ yerine F(k¢, nt)
yazabiliriz ve bdylelikle problem kisitsiz bir probleme doniisiir.
"Market Clearing” kosulunu (& + % = F(sz, At) denklemini), Xy = ,;t+l —(1- 6)sz esitligini

kullanarak su sekilde yazabiliriz: & + i‘:H»l - (1- 6)/21» = F(ke, At).
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Neo-Klasik Biiyiime Modeli icin yukarida belirtilen varsayimlari kullanarak su sonuglari elde edebiliriz:

s U =0= Zfoio B U(ct, It) = Z?ﬁo BU(ct).

[] I:‘ =0Vt = ny = 7 Vt (tiketici agisindan n 1 gelir 1, dolayisiyla n israf edilmek istenmez).

m Uc > 0 = Biitge kisitini esitlik olarak yazabiliriz.

m keyq'in israfi tiiketicinin faydasini azaltir. Bu yiizden "law of motion” kisiti da esitlik halini alir.

m Budurumda x; = ki1 — (1 — 8)ke esitligini biitge kisitinda x; yerine yazabiliriz.

m Firma lretimini israf etmek istemez, bu nedenle firma kisiti esitlik halinde yazilir.

m Bu durumda ¢t + x¢ = F(k¢, n¢) esitliginden amag fonksiyonunda ¢ + x¢ yerine F(k¢, nt)
yazabiliriz ve bdylelikle problem kisitsiz bir probleme doniisiir.

m "Market Clearing” kosulunu (& + X = F(sz, At) denklemini), Xy = ,;t+l —(1- 6)sz esitligini
kullanarak su sekilde yazabiliriz: & + kt+1 — (1 — 8)ke = F(ke, Ar).

m limc_,o % =00 = ¢ > 0; |Imk4,0 Bk = 00 = key1 > 0; kg, A > 0. Yani tiim degiskenler
0'dan biiyuk deger alirlar ve non-negativity kosullan ihmal edilebilir.
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kullanilarak su sekilde basitlestirilmis formda yazilabilir:
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max Z BEU(ct)

e ket =0
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Neo-Klasik Biliyime Modeli yukarida belirtilen varsayimlar
kullanilarak su sekilde basitlestirilmis formda yazilabilir:

Uretim

Ekonomisi m Tiketici problemi (fiyatlar veri iken fayda
maksimizasyonu):

o0
max tU(c
max ;B (ct)
m s.t
o0 [o¢]
Z (ct + kes1 — d)ke) = Z Pe Wil + Pefeke)

t=0 t=0
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Neo-Klasik Biliyime Modeli yukarida belirtilen varsayimlar
kullanilarak su sekilde basitlestirilmis formda yazilabilir:

Uretim

Ekonomisi m Tiketici problemi (fiyatlar veri iken fayda
maksimizasyonu):

o0
max tU(c
Ct,kt+1 ; B ( t)
m s.t
o0 [o¢]
Z (ct + kes1 — d)ke) = Z Pe Wi + pifike)
t=0 t=0
=

ko, >0 veri
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Uretim
Ekonomisi

Firma problemi (fiyatlar veri iken kdr maksimizasyonu):

o0
mk?XtZO peF (ke, ) — peWeh — pefrk:
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Uretim
Ekonomisi

Market Clearing Condition (Talep=Arz):

6t+i€t+1 - (1—5)1;1— - F(l;t,ﬁ) V t
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Tiiketici problemi igin Lagrange fonksiyonunu yazarsak:
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t=0
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Tiiketici problemi igin Lagrange fonksiyonunu yazarsak:

Uretim [
oo

Ekonomisi e
L=>"B"U(ct) + A <Z (Weh + Peke) — Pelce + kep1 — (1 — 6)kt))

t=0

m F.O.C.ct ve kepg icin;
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Tiiketici problemi igin Lagrange fonksiyonunu yazarsak:

Uretim [
oo

Ekonomisi e
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Tiiketici problemi igin Lagrange fonksiyonunu yazarsak:

Uretim [

Ekonomisi e el o .
L= Z U(et) + A Z (Weh + Peke) — Pe(ce + key1 — (1 — 8)ke)
t=0

m F.O.C.ct ve kepg icin;

BU'(cti1) _ et
U/ (ct) Pt

m e BV () — Apr = 0= BTV (cr) = Ry =
ket @ APe1fess — ABr + Appa1(1 — 8) = 0 = Apr = Aper1(1 — 8 + Pryq)
m Yukaridaki iki sonucu birlestirirsek:

BU (ct1)  Pri1 1 (1 =8+ F41)BU (ce41)

Uller) Bt 1—6+4Fy U'(ct)

m Bodylece donemler arasi optimal iliskiyi veren Euler denklemini elde etmis olduk.
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o
mka:x; peF (ke, 1) — pewen — Pefeke
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Firma icin kisitsiz optimizasyon problemini ¢ozersek:
[
(e.9]
max > peF (e, ) = peefi — pifike
t=0
m F.O.C. k igin

kt . F/(kt, ﬁ) = Ft
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Bununla beraber mal piyasasi dengesi (goods market clearing) kosulunu hatirlayalim:

& = Fkey @) — kep1 + (1 — 8)ke V £

Tiiketici ve firma probleminden gelen ¢éziimleri, mal piyasasi denge kosuluyla birlestirirsek:

(1 — 8+ F'(key1, A)BU' (F(key1, A) — keyo + (1 — 8)key1) _
U’ (F(ke, A) — kepr + (1 — 8)ke)

1

seklinde 2. dereceden dogrusal olmayan bir fark denklemi elde ederiz.
Bu fark denklemini saglayan {I?t}?zoo serisi optimal sermaye miktarinin zaman patikasini olusturur.

Bu deger bulunduktan sonra optimal {Et};ﬁo serisi de "market clearing” kosulunu kullanarak elde
edilir.

Ayrica "law of motion” denklemi ile de {it}?go optimal yatirm serisini elde ederiz.

Transversality (TVC) kosulu: lims_ o Btaaui‘ft')F'(kt)kt =0.
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Uretim

. m  Miktar seriler (&, kt+1) o Olsun.
Ekonomisi

® Bu durumda fiyatlar veri iken (B¢, Fr, Wt) 72, miktar serileri (&, I?Hl)tojo asagidaki kosullari es anh
saglar:

m  Tiiketici problemi:

max B U(er)
Ctoker1 1 Z ¢
m st
oo oo
D> be(ce + kegr — (L — 8)ke) = > (Peed + pefrk)
t=0 t=0

m kg, >0 veri

m  Firma problemi:
max F(ke, i) — ptWweil — prfrke
t

m Firma probleminde tO:O ifadesi olmadig halde ayni sonuglar elde edilir.

m Market Clearing Condition: & = F(ke, i) — kerq + (1 — 8)ke Vt.
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