
Süreklilik

Tan¬m 2.26.

1. f fonksiyonu x0 say¬s¬n¬ kapsayan bir (a; b) aç¬k aral¬¼g¬nda tan¬ml¬
olsun. E¼ger limx!x0 f (x) = f (x0) ise, f fonksiyonu x0 noktas¬nda
süreklidir, denir.

2. f fonksiyonu bir (a; x0 ) aç¬k aral¬¼g¬nda tan¬ml¬olsun. E¼ger limx!x�0
f (x) =

f (x0) ise, f fonksiyonu x0 noktas¬nda soldan süreklidir, denir.

3. f fonksiyonu bir (x0; b) aç¬k aral¬¼g¬nda tan¬ml¬olsun. E¼ger limx!x+0
f (x) =

f (x0) ise, f fonksiyonu x0 noktas¬nda sa¼gdan süreklidir, denir.

Tan¬m 2.26 dikkate al¬n¬rsa, bir f fonksiyonunun x0 noktas¬nda sürekli
olmas¬ için gerek ve yeter koşul, x0 noktas¬nda sa¼gdan ve soldan sürekli ol-
mas¬d¬r, yani

lim
x!x0+

f (x) = lim
x!x0�

f (x) = f (x0)

olmas¬d¬r.
E¼ger bir f fonksiyonu bir x0 noktas¬nda sürekli de¼gilse, f fonksiyonu

x0 noktas¬nda süreksizdir, denir.

Tan¬m 2.27. f fonksiyonu bir (a; b) aç¬k aral¬¼g¬n¬n her noktas¬nda sürekli
ise, f fonksiyonu (a; b) aç¬k aral¬¼g¬üzerinde süreklidir, denir. E¼ger, f (a; b) üzerinde
sürekli ve

* limx!a+ f (x) = f (a) ise f [a; b) üzerinde süreklidir,

* limx!b� f (x) = f (b) ise f (a; b] üzerinde süreklidir,

* limx!a+ f (x) = f (a) ve limx!b� f (x) = f (b) ise f [a; b] üzerinde sürek-
lidir,



denir.
Bir f fonksiyonu bir S � R kümesinin her noktas¬nda sürekli ise, f

fonksiyonu S üzerinde süreklidir, denir.

Teorem 2.28. f ve g fonksiyonlar¬x0 noktas¬nda sürekli ise, f + g; f �
g; f:g ve g (x0) 6= 0 olmak üzere f

g
x0 noktas¬nda süreklidir.

Teorem 2.29. f fonksiyonu x0 noktas¬nda sürekli ve g fonksiyonu da
f (x0) noktas¬nda sürekli ise f � g bileşke fonksiyonu da x0 da süreklidir.

Teorem 2.30. fonksiyonu bir L noktas¬nda süürekli ve limx!x0 (x) = L
ise,

lim
x!x0

g (f (x)) = g

�
lim
x!x0

f (x)

�
= g (L)

gerçeklenir.

Tan¬m 2.31. E¼ger

1. her x0 2 [a; b) için limx!x+0
f (x) var,

2. her x0 2 (a; b] için limx!x�0
f (x) var,

3. Sonlu say¬dakiler hariç, (a; b) aral¬¼g¬ndaki tüm x0 noktalar¬için limx!x�0
f (x) =

limx!x+0
f (x) = f (x0)

ise, f fonksiyonu [a; b] üzerinde parçal¬ süreklidir, denir. Ayr¬ca, e¼ger
(a; b) aral¬¼g¬ndaki bir x0 noktas¬nda 3. durum sa¼glanmazsa f fonksiyonu x0
noktas¬nda bir süreksizli¼ge sahiptir, denir. E¼ger limx!a+ f (x) 6= f (a) veya
limx!b� f (x) 6= f (b) ise f , s¬ras¬yla a ve b uç noktalar¬nda s¬çramaya sahip-
tir.

Örnek 2.32. f (x) = sgn (x) fonksiyonu x = 0 noktas¬nda s¬çrama sürek-
sizli¼ge sahiptir.

Tan¬m 2.33. f fonksiyonu x0 noktas¬n¬n bir komşulu¼gunda tan¬ml¬ ve
x0 noktas¬nda süreksiz (tan¬ms¬z da olabilir) olsun. E¼ger limx!x0 f (x) limiti
varsa, f fonksiyonu x0 noktas¬nda kald¬r¬labilir süreksizli¼ge sahiptir, denir.
Bu durumda,

F (x) =

�
f (x) ; x 6= x0 ve x f nin tan¬m kümesinde ise
limx!x0 f (x) ; x = x0 ise



olarak tan¬mlanan fonksiyon x0 noktas¬nda sürekli olur.

Örnek 2.34. f (x) = sinx
x
fonksiyonu her x 6= 0 noktas¬nda sürekli ve

limx!0
sinx
x
= 1 oldu¼gundan

F (x) =

�
sinx
x
; x 6= 0

1 x = 0

olarak tan¬mlanan fonksiyon x = 0 noktas¬nda sürekli olur.

Tan¬m 2.34. E¼ger limx!x�0
f (x) = �1 durumlar¬ndan en az birisi

gerçeklenirse, f fonksiyonu x0 noktas¬nda sonsuz süreksizli¼ge sahiptir, denir.


