4) Ozel Dogrular
a) Eksenlere Paralel Dogrular

x eksenine paralel dogrularin denklemi, te R olmak {izere y=t bi¢imindedir. Egimleri sifirdir.
y=0 dogrusu ise x eksenini belirtir.

y

t—| =t

=0

y eksenine paralel dogrularin denklemi, keR olmak tiizere x=k bi¢imindedir. Egimleri
tanimsizdir. x=0 dogrusu ise y eksenini belirtir.

y

x=0 x=k

b) Baslangic Noktasindan Gecen Dogrular

y=x (1.ag1ortay dogrusu)

-7 y=mx (m>0)

X
TS y=mx (m<0)

N y=—x (2.ag1ortay dogrusu)
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Baslangi¢ noktasindan (orijinden) gecen dogrularin denklemi bicimindedir.

5) Dogru Demeti

Denklemleri d,:ax+by+c,=0 ve d,:a,x+b,y+c,=0 olan iki dogrunun kesim

noktasindan gegen dogrularin tiimiine “dogru demeti” denir.

d,;ax+by+c, =0

F d,:a,x+b,y+c,=0

Sekilden goriildiigi gibi; d; ve d, dogrularinin kesim noktas1 P(X,,Y,) ise, P noktas1 her iki

dogrunun iizerinde bulundugundan koordinatlar1 her iki dogru denklemini de saglar.

Ornek: 2x + 3y + 4=0 ve x —5y—3=0 dogrularmin kesim noktas ile baslangi¢ noktasindan gecen

dogrunun denklemi nedir?

Coziim: Iki dogrunun kesim noktasi, dogru denklemlerinin ortak ¢oziimleri ile bulunur:

T
o PR X—5y—3:0% —2/ x—5y=3 2X—%:—4
2x+3y=—4 ox=—44+30
13
—2x +10y =—6 ox=—22+30
13
13y=-10 ox=_22
13
__10 __u
13 13
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O halde, d, ve d, dogrularinin kesim noktast P(——,— ,
13 13 13

noktalarindan gecen dogru denklemi y=mx seklindedir.

y

o X
10
13
10
= :ﬁ: Q
m=tan o E 11
13

y=mx= % X = y= 10 X aradigimiz dogru denklemidir.

Ornek: A(-3,3), B(a,5) ve C(-8,4) noktalarindan C noktasi, AB dogrusu iizerinde ise a kagtir?

Coziim:
1.yol: AB dogrusunun denklemini yazarsak:

y_yl — x—Xl

yl_yz Xl_X2

-3 Xx+3

3-5 -3-a

AB oo y-3_ _X+3
-2 -3-a

C noktasi, AB dogrusu iizerinde ise, C noktasinin koordinatlart AB dogrusunun denklemini

saglamalidir:
4-3 -8+3

C(-8,4 > =2
8.4) 2  -3-a
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1 -5
2 -3-a
3+a=-10

a=-—13 bulunur.

2.yol: C noktasi, AB dogrusu iizerinde ise, A, B ve C noktalar1 dogrusaldir. Ayn1 dogru {izerinde

bulunan noktalarla olusturulan dogrularin egimleri esit olacagindan:

Mg =M, =My dir.

m 5-3 2
A a+3 a+3 ) 1
= —=—= = a+3=-10 == a=-13 bulunur.
a+3
_4-3_ 1
A _8+3 5
Ornek: Yy

0 C A\x

Yukaridaki sekilde A(8,0), B(0,12) noktalar1 ile OCDE dikdortgeni veriliyor.

|O0C|=2.|CD|

olduguna gore D noktasinin koordinatlar1 nedir?
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Cozim:
y
oc|=2/cD|
\ B 2X X
El| 2x D(2x,X)
X
A X
Of 2x ¢C \
AB dogrusu .......... ﬁ = X_—(E)B D noktasi, AB dogrusu iizerinde ise:
D(2x,X) = 3.2x +2x—-24=0
Y X8 6 +2x —24=0
-12 8
8x =24
2y=—-3x+24
X=3
3X+2y-24=0
D(2x,x)=D(2.3,3)=D(6,3) bulunur.
Ornek: y. Yy X4
4 6
B /
Sekildeki tarali alan kag¢ birim karedir?
A C(—2,0)
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¢Ozlim: Y,

y=mx—12 A(ABCD)= A +A,
x=0=>y=m.0 —12 =A(ABC)+A(ACD)
y=-12
:ﬁ+ﬁ =8 + 24=32 br® bulunur.
2 2
iki Dogru Arasindaki Aci
y
0
B o X
/ 0 \
d, d,
m, =tanf m, =tana

Egimleri m, ve m, olan d, ve d, dogrular arasindaki ac1 6 olsun.
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m, —m .
tan 0=——2|dir.
1+m,.m,

NOT: 1)tan0>0 = Dogrular arasindaki ag1 dar agidir.
2) tan0<0 = Dogrular arasindaki ag1 genis agidir.
3) 0, iki dogru arasindaki ag1ise 0° < § < 180° dir. Iki dogru arasindaki ac1 denildigi zaman
biitiinler iki a¢1, yani dogrusal ¢ift diistiniilmelidir. Ornegin,
d,

135°
45° gibi.

Ornek: 2x—y-3=0 ve 3x+y+ 7 =0 dogrulari arasindaki dar agmin 6l¢iisii kag derecedir?

o P 2x-y-3=0 —> y=2x-3 —> m,=2
dy oo X+y+7=0 —> y=-3x-7 —> m,=-3

m-m, 2-(3) _5

tan 6= = =
1+m.m, 1+2.(-3) -5

tan 6= -1 = 0=135°

Dar ac1 sorulduguna gore: 180°—-135° = 45° bulunur.
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Bir Noktanin Bir Dogruya Olan Uzakhg

y

Y ™ d:ax+by+c=0

e o) X, X

M(X,, Y, ) noktasinin, denklemi ax + by + ¢ = 0 dogrusuna olan uzakligi, M den d dogrusuna

inilen MA dikme uzunlugudur.

ile hesaplanir.

Ornek: P(2, - 1) noktasinin 6x + 8y + ¢ = 0 dogrusuna olan uzakligmin 5 birim olmas1 i¢in ¢ nin
alabilecegi degerler toplami1 nedir?

. 6.2 +8.(-1) +c| ~ [12—-8+c| ~ [4+c|

Cozim:
V6% +8 100 10
|4+c|
- _g
10
|4+¢|=50
4+¢c=50 4+c=-50
c=46 c=-54 = 46 + (- 54) = -8 bulunur.
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NOT:
d,;ax+by+c, =0
d,:a,x+b,y+c,=0
a) izﬁzﬁ

a, b,

}dogru denklemlerinde:
= d, ve d, cakisiktir.
= d, ve d, paraleldir.

= d, ve d, tek noktada kesisirler. d; ve d, dogrularinin kesim noktalart,

dogru denklemlerinin ortak ¢oztiimiidiir.

Ornek:

2x—(m+2)y-4=0

X+2y-n+3=0

} denklemleri ayn1 dogruyu gosteriyorsa (m, n) nedir?

Coztiim: Cakisik olan dogrular, ayn1 dogruyu gosterir. Buradan,

2
1

—m-2 = 4 olmalidir.
2 -n+3
4 -
-n+3
-2n+6=-4
2n=10
n=>5

O halde, (m, n)=( -6, 5) olarak bulunmus olur.
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Paralel iki Dogru Arasindaki Uzakhk

a, b, cC
=—L -1 = Dogrular paralel idi. Yani paralel iki dogrunun denklemi:

e
a‘2 b2 CZ
d,;ax+by+c, =0

d,:ax+by+c,=0

bicimindedir. Dogru denklemleri ilk verildiginde a ve b degerleri esit olmayabilir. Ancak
genisletme veya sadelestirme yontemleriyle a ve b nin ayni1 olmasit saglanir. Bu durumda, sadece
sabitler farklidir.

d,;ax+by+c, =0

|
h
-
(X0, Yo) d,:ax+by+c,=0
e - ¢,
"=l ey

3X—4y+21=0
2mx +8y+m+1=0

Ornek: } paralel dogrular arasindaki uzaklik ka¢ birimdir?

3 -4
(Cozlim: Dogrular paralel ise: om = ) yazilabilir.
m

-8m =24
m=-3
Buradan dogru denklemleri:
Ay e 3x—-4y+21=0
o FA —-6x+8y—-2=0
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olur. x ve y’ nin katsayilar1 esitlenirse (2. denklemde katsayillar -2 ye bdliinerek esitleme

yapilabilir):

o PR 3X—-4y+21=0
o PR 3X-4y+1=0

elde edilir. Dolayistyla, d; ve d, dogrular arasindaki uzaklik:

h= |C1_Cz| _ |21_]4 = |20| :?:4 br bulunur.

_\/a2+b2 _\/32+42 ,\/E
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