TOPLAM VE CARPIM SEMBOLLERI

Toplam Sembolii:

f(k)=a, olsun. r,neZver<nolmak tizere a,+a,,,+a,,,+...+a, toplammi kisaca,

Zak seklinde gosteririz. Burada r alt sinir, n st sinir ve k da degiskendir(r <k <n, ke Z).
k=r

ak = ar+a +ar+2+"'+an

r+1

k=r

Ornekler:

2

D KP=(-2)°+(-1)°+0°+1°+2°=0

k=—2

> i=Z+3+E+5

i 5m=5.(-3) +5.(-2) +5.(-1)=-30

m= -3

5
D 7=1+7+7=3.7=21

k=3

24

Ornek: Z (Vk+1— Jk ) toplaminin degeri kagtir?
k=1

¢Ozlim:

S (L~ VK) = (V2 = 1) + (VB—2) + (V& ~\B) + ..+ (24 ~23) + (V25 —/2A) =25~ =5 -1-4



17
Ornek: Zln(1+ 2 J:?
Z 2k—1

17
Gézﬁm:Zln(ﬂ 2 jzln§+ln§+ln%+...+ln—

2k -1

k=1

=In35

Toplam Semboliiniin Ozellikleri:

n
1) D c=cctct.+c=n.c

k=1 n tane

n
E c=c+ctct...+c=(n+l).c
—_—
k=0 (n+1) tane

2) Zn:c.ak:c.zn:ak, ceR
k=r k=r

n
4) r<m<n olmak {iizere, Z a,=
k=r

n

5) iiaki =

m
aki
k=r i=t i=1 k=r

iaﬁ Zn: a, ’ dir.

k=r k=m+1



n+p

n-p
6) Zak Z ak p Z ak+p

k=r+p k=r—p

Uyari: Toplam semboliiniin alt smirmi degistirmek (genellikle 1 yapmak) gerekebilir. Bu
durumda alt sinira eklenen sayi, iist sinira da eklenir ve bu say1 toplam semboliiniin oniindeki
ifadede bulunan degiskenden ¢ikarilir.

Ornekler:

27 7+7+7+..+7=19.7=133
%,—/

19 tane

10
D 5=5+5+...+5=5.11=55
~—

k=0 11 tane

17 17

D> 2k*=2.) K
k=-2 k=-2

15 15 15 15
D(KP+k—4) =D K*+> k=>4
k=2 k=2 k=2 k=2

S K= zmzw
k=-2

k=11

10

27: (2k+km+1):§:z7:(2k+km+1)

k=1 m=2 m=2 k=1

Z(k2+k+1) lgf[kw k+6)+1}: (k2+13k+43)

k=7-6 k=1

17 17+4 21

> (n+4).(m+3)= > (n—4+4).(m+3)=> n(m+3)

n=-3 n=-3+4 n=1



Cok Kullanilan Toplam Formiilleri:

n.(n+1)

1) > k=1+2+3+..+n= >
k=1

2) > 2k=2+4+6+...+2n=n.(n+1)
k=1

3) > (2k-1)=1+3+5+...+(2n-1)=n’
k=1

4 Y=t 24, ant= MDD
k=1

n 2
B) > K*=1’+2°+3+..+n’= {_n.(n;l)}
k=1

6)r=1ve herne N olmak lizere ) r* =1+r+r’ + .. +1"" = 11_— =
k=1 -r r-

Uyari: Toplam semboliiniin alt sinir1 1 (veya 0)’ dan farkli ise toplam formiillerini kullanmak
icin, toplam semboliiniin 6zelligi kullanilarak alt sinir 1 (veya 0) yapilir.

99
Ornek: 2k:1+2+3+...+99:w

k=1

=4950

Ornek: A=19+20+21+...+100 toplaminin degeri kagtir?

¢Ozlim:



A=19+20+21+...+100=(1+2+3+...+100) — (1+2+3+...+18)

100 18
=2 k=2 k
k=1 k=1
~100.(100+1) 18.(18+1)
2 2
=4879

Ornek: A=2+4+6+...+100 toplaminin degeri kagtir?

¢Ozum:

D" 2k=2+4+6+...+2n=n.(n+1)

k=1

50
A=2+4+6+..+100 =) 2k =50.(50+1) = 2550

k=1

Ornek: A=1+3+5+...+99 toplaminin degeri kagtir?

¢Ozlim:

D (2k-1)=1+3+5+...+(2n-1)=n"

k=1

50
A=1+3+5+..+99=)" (2k —1) =50 = 2500
k=1

90

Ornek: % (2k+3)=2§: k+>’
k=1

k=1 k=1

= 2.%91—1-90.3

=8460

Zk:1+2+3+...+n:

k=1

n.(n+1)

Zn:CZ ct+C
k=1

+C+...+C=n.C
%/_/

n tane




Ornek: Z k2=

k=1

=506

= 11.(11+1).(2.11+1)
6

20
Ornek: Z k=7
k=3

¢Ozim:
1.yol:
§k3=(13+23+...203)—(13+23)
k=3
(2021 . .
=5 -(r*+2°)
=210* -9
=44091
2.yol:

20 20 2
:E:|(3 — EE:I(S _ :E:|<3
k=3 k=1 k=1
(-5
2 2
=210*-9

=44091

Zk2:12+22+32+...+n2—

_n.(n+1).(2n+1)

k=1 6

Zn: K3=1+2°+3°+...+n°= {_n.(n+1) T
>

k=1




Ornek: A=1+2+2+2° +...+2" toplaminin degeri kactir?

¢Ozim:
r=2, n-1=17 =n=18

A=1+2+2% + 28 ..+ 2V

10 10
Ornek: )" (k*+k) =" k(k+1)
k=8 k=8
=8.9+9.10+10.11
=272

12
Ornek: A= Z (2k +3) toplaminin degeri kagtir?

k=-7

¢Ozum:
12+8

A= > [2(k-8)+3]

k=-7+8

:fi@k—1a

n
k-1

k=1

r*t =14r+r? 4+ 4" =

-1
r-1

Zk2:12+22+32+...+n2—
k=1

_n.(n+1).(2n+1)
6

Zk=1+2+3+...+n:

k=1

n.(n+1)

k=1

Zk:1+2+3+...+n:

n.(n+1)




= 2.&2'21— 20.13

=160

n
Zc: c+C+C+...+C=N.C
%/_J
k=1

n tane

5
Ornek: f(x)= 2x* =50 olduguna gore, z f(m) toplaminin degeri kagtir?

m=-4

5

> (2m*-50)

m=—4

5
¢coziim: Z f(m) =
m=-4

5+5

> [2(m-5)"-50]

m=—4+5

5 10.11.21_20.10.11
6 2

=770-1100

= -330

7 6
Ornek: A= Z Z (m—-k+1) toplaminin degeri kagtir?

k=1 m=0

6
¢oziim: Y (M-k+1) = 6;27—7k+7.1
m=0
=28-7k (k sabit)

»_ N.(n+1).(2n+1)
B 6

Z k?=1+2°+3?+...+n
k=1

n.(n+1)

Zk:1+2+3+...+n:
k=1

n.(n+1)

Z k=1+2+3+...4+n=
k=1

n
D c=cHCHet. +C=N.C
%/_/
k=1

n tane




A= 27:(28 ~7K)

Ornek: A::Z:;‘[(n—Z)(n—B)+1] =?

¢Ozum:
11-2

A= [(n+2-2).(n+2-3)+1]

:é[n(n—lﬁl]:g(nz —n+1)

_91019 910 ..
6 2

=285-45+9

=249



