ORAN VE ORANTI HESAPLARI

ORAN: Ayn1 birimle 6l¢iilen iki ¢coklugun bolme yoluyla karsilastirilmasina “oran” denir.

a . . .t
a’nin b’ye orani; Y seklinde gosterilir.

Ornek1.3:Ali’nin 50 TL’si, Ayse’nin 100 TL’si olduguna gore Ali’nin parasinin Ayse’nin
parasina orani,
50TL 1

100TL 2

dir. Yani, Ali’nin parast Ayse’ nin parasinin % ’si (yaris1) kadardir.

ORANTI: Iki veya daha fazla oranm esitligine “oranti” denir. Yani a, b, ¢, d €R olmak

. a C . ... C e ... a ¢©6. S
uzere b ve q gibi iki oran birbirine esit ise b = 4 ifadesi bir orantidir.

Her orantinin esit oldugu pozitif reel sayiya, “oranti sabiti” veya “oranti katsayis1”
denir. Dolayisiyla her orant1 denkleminin esit oldugu bir k oranti sabiti vardir.

a_t g (k= orant1 sabiti)

b d
% = % orantist a:b=c:d seklinde de yazilabilir. Burada a ile d “dislar”, b ile ¢ “i¢ler” adim
alir.

a, b,cd e f eR olmakiizere

% = ? =k ifadesi de bir orantidir. Bu ti¢lii orantiyi

oo

ace=bdf=k

seklinde yazmak da miimkiindiir.

OZELLIK:
a, b, ¢, d € R olmak tizere:

Bir orantida her zaman dislar ¢arpimi, igler ¢arpimina esittir.

< ad=Db.c

a_ct
b d
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COZUMLU ORNEKLER:
1.2.2.COZUMLU ORNEKLER:

1) 5:1 ise
y 4 X+ 2y

ifadesinin degeri kagtir?

¢oziim:
1.yol: Soruda verilen esitlikte i¢ler dislar ¢arpimi yaparsak:

x 1
—=—=Yy=4X
4 y

olur. Son esitlikte, buldugumuz y’nin 4x’e esitligi kullanilarak sorulan ifadede y yerine 4x yazilirsa:

X X x 1
= = — =— bulunur.
X+2y x+2.(4x) 9x 9
2. yol: ’nin ¢arpmaya gore tersi X+—2y dir.
Xt2y X, oY _1.2% 1:8-9
X X X 1
x+2y=9:> X =1
X X+2y 9

olarak elde edilir.

2) ﬂ:3 ise a+b
a

ifadesi neye esittir?

¢oziim:

1.yol:

ﬂ:3:>3a:a+b

a
=b=2a
Son esitlikte buldugumuz b’nin 2a’ya esitligi kullanarak sorulan ifadede b yerine 2a yazarsak:

a+b a+2a 3a 3
= ——:E bulunur.

b 2a 2a

2.yol:

a+b a+b a b
=3= +—
a
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9:2:3:1
a b 2
atb_a . b_a 3 1.1_3 jarakelde edilir.
b b
3) 5252225 ise —— ifadesi neye esittir?
y t or y.t.p
¢oziim:
1.yol:
5:5:>x:5y
y
%=5:>z=5t

B:5:>p=5r’dir.
r

X, z ve p’nin buldugumuz degerlerini sorulan ifadede yerlerine yazarsak:

ﬂ:w:SSonucu elde edilir.
ytp y.tbr
2.yol:
XzZr X zr 1
—— =—.—.—=55.==5 bulunur.
ytp y tp S
a C 2 2
4) —=—=3 ise ——— ifadesi neye esittir?
)b~ b2 +d’ yes
¢oziim:
2 2
PR
b d b d
2 2
= % = 9 olarak bulunur.
b +d
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Dogru Orant::

Birbirine bagli iki cokluktan biri artarken digeri de ayni oranda artiyor ise veya biri
azalirken digeri de ayn1 oranda azaliyor ise bu tiir cokluklara “dogru orantilidir” denir.
“Dogru orantilidir” ifadesi yerine ¢ogu kez kisaca “orantilidir” sozciigii kullanilir.

k orant1 sabiti olmak iizere, x ile y dogru orantili olsun. Bu durumda orant1 denklemi:

X k= x= Ky
y
seklindedir.
COZUMLU ORNEKLER:

1) x+3 ve y-3 ¢okluklar1 dogru orantilidir. x=5 iken y=7 oluyorsa x=1 iken y kagtir?

¢oziim:

X+3, y-3 ile dogru orantili oldugundan dogru orant1 denklemi:
x+3=k.(y-3)
seklindedir. ilk olarak x=5, y=7 degerleri bu denklemde yerine yazilarak k orant1 sabiti bulunursa:
5+3 =k.(7-3) = 8=k4 = k=2

Bu durumda oranti denklemi; x+3=2.(y-3) big¢imine gelir. Simdi de ikinci durumda verilen
x=Ildegerini denklemde yerine yazarak y’yi bulalim:

1+3=2.(y-3) = 4=2.(y-3) =>y-3=2 =y=5

2) x, y,z sayilari sirasiyla 13,12, 5 sayilari ile orantilidir. x+z-y=6 olduguna gore x’in degeri kagtir?
¢Oziim:
X, V, z strastyla 13, 12, 5 sayilar1 ile dogru orantili oldugundan;
x=13k, y=12k, z=5k
seklinde alinabilir. Bu degerler verilen esitlikte yerlerine yazilirsa:
X+z-y=6 =>13k+5k-12k=6
—> 6k=6
=k=1

x=13k = x=13.1=13 olarak bulunur.

C
c ve 3a+b-c=10 olduguna gore ¢ kagtir?
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¢oziim:

= — = — = kK = a=2k, b=4k, ¢=5k alinabilir.

b
4

gllo

a
2
3a+b-c=10 = 3.(2K)+4k-5k=10
=5k=10
=k=2
c=5k = ¢=5.2=10 olarak bulunur.

4) Bir lastik ip ¢ekilip uzatildiginda boyu %110 artiyor. Buna gore ¢ekilmis halde boyu 0,84 m olan
lastigin ¢cekilmeden 6nceki boyu kag metre idi?

¢oziim:
ik Boy Cekildiginde Olusan Boy
100 cm iken 210 cm oluyor ise
X cm iken X84 cm olur.
D.O

100.84=x.210 =>x= 10084 = 40cm=0,4 m bulunur.

Ters Oranti:

Birbirine bagl iki ¢okluktan biri artarken digeri ayn1 oranda azaliyor ise, veya biri
azalirken digeri ayn1 oranda artiyor ise bu tiir cokluklara “ters orantilidir” denir.
k oranti sabiti olmak iizere, x ile y ters orantili olsun. Bu durumda orant1 denklemi:

X.y=k :>X=E seklindedir.

COZUMLU ORNEKLER:

1)x ve 2y ¢okluklari ters orantilidir. x=3 iken y=1 oluyorsa y=2 iken x kag olur?
¢oziim:

X, 2y ile ters orantili oldugundan ters orant1 denklemi:

X=—
2y
seklindedir.
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x=3 iken y=1 :>3:2L1:> k =6 olur.

6
Bu durumda oranti denklemi: X = 2— bicimine gelir. Simdi de ikinci durumda verilen y=2
y
degerini elde ettigimiz denklemde yerine yazarak x’i bulalim:
6 6 3
X =——=X=— = X=— bulunur.
2.2 4 2

1
2) 2x=y=5zve —+ —+—= g olduguna goére x+y+z toplami kagtir?
X Yy z

¢oziim:

2x=y=bz=k = X = g y=k, z =g alinabilir.

2 1 1 1 2
—t—t—=— = —F+—F+—=—
y z 3 k k k 3
2 5
2 1 5 2
=>—+—F+—==
k k k 3
8 2
= —=—
k 3
= k=12
elde edilir.
k 12 )
X=—=X=—=6
2 2
12 102
=k=>y=12 X+y+z2=6+12+—=="— bulunur.
y y >2 y 5 5
k 12
I=—=>72=—
5 5 )

3) X, V, z sayilar sirasiyla 12, 15 ve 20 ile ters orantilidir. x-y+2z=7 olduguna gore x kagtir?
¢Oziim:

X, Y, z strastyla 12, 15, 20 sayilari ile ters orantili ise:

k Kk k o
X=—,Y=—,Z=—— almabilir.
12 15 20
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x—y+22:7:>£—£+2.£:7
12 15 20
k k Kk
> ———4+—=7
12 15 10
10k -8k +12k
=>— =7
120
:%:7
120
= k=60
X:L:X:Q:Sbulunur.
12

4) Bir musluk bos havuzu 36 saatte doldurursa, ayni kapasitedeki 3 musluk ayni havuzu kag¢ saatte
doldurur?

¢oziim:
1 musluk bir havuzu  <«—86 saatte doldurursa
3 musluk ayn1 havuzu <X Saatte doldurur.
T.O.
36
1.36=3X = X = ? =12 saat bulunur.
Bilesik Oranti:

Icinde birden fazla orantmin(ters oranti da olabilir, dogru oranti da olabilir)
kullanildig1 orantilara “bilesik orant1” denir.

k orant1 sabiti olmak iizere; x, y ile dogru, z ile ters orantili olsun. Bu durumda oranti
denklemi:

Z
seklindedir.
COZUMLU ORNEKLER:

1) y sayisi (x+1) ile dogru ve (x-2) ile ters orantilidir. x=4 iken y=15 oluyorsa y=12 iken x kag olur?

¢oziim:

k(x+1)

Oranti denklemi: Yy = seklindedir. Ik durumda verilen x=4, y=15 degerleri

denklemde yerlerine yazilirsa:

15- K4+ 6
4_2
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6(x+1)

bulunur. Bu durumda y = denklemi elde edilir. Simdi de ikinci durumda verilen y=12

degeri denklemde yerine yazilirsa:

_ 6(x+1)
X—2

12 = 2X—4=X+1=x=5
bulunur.

2) a, 3 ile ters orantili ve b, 5 ile dogru orantilidir. a+b=32 olduguna gore b-a farki kagtir?

¢oziim:
a, 3 ile ters ve b, 5 ile dogru orantili oldugundan;
k
a=— ,b=bk
3

alinabilir. Bu durumda,

a+b=32:%+5k=32:>k=6

elde edilir.
a=k_8_5
3 3 = b—a=30-2 =28 olarak bulunur.
b=5k=5.6=30

3) Bir otelde 4 musluk 60 m* havuzu 18 saatte doldurmaktadir. 6 muslugun 50 m®havuzu kag saatte
dolduracag sdylenebilir?

¢oziim:

4 musluk XGO m?®havuzu I><f saatte doldurursa

6 musluk 50 m>havuzu saatte doldurur.
T.O. D.O.
~4.50.18

450.18=6.60.Xx = X = =10saatte doldurur.
6.60
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