2.1 Griinwald-Letnikov Kesirli Tiirevleri
2.1.1 Tiirev ve Integralin Ortak Ifadesi:

Bu boéliimde, klasik analizde farkli olarak verilen iki notasyonun ortak
ifadesine yaklagimlar ifade edilecektir. Bunlar n. basamaktan tiirev ve
n kath integrallerdir.

Simdi stirekli bir y = f(¢) fonksiyonu alalim. f(¢) fonksiyonunun
birinci basamaktan tiirevi
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seklinde tanimlanir. Bu ifadenin ardigik olarak tiirevleri alinirsa
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bulunur. Burada
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ifadesi Binom sabitleri i¢in genel gosterimdir. Dolayisiyla
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elde edilir.
Burada p keyfi bir tamsay1 ve n de bir tamsayidir. p < n icin

() = oy — Ef
dir.
Simdi p < 0 alalim. Uygunluk icin
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alirsak
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buluruz.
p yerine —p alirsak
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elde edilir ve burada p, pozitif tam sayidir.
Eger n sabitlenirse,h — 0 oldugunda f}(;p ) (t) sifira gider. Sifirdan
farkl bir limite gitmesi i¢in A — 0 iken n — oo oldugunu kabul etmemiz

gerekir. Bunun igin ael Rolmak tizere h = =% alinmahdir. Burada
lim f77() =, Dt‘p)f@)
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gosterimini kullanacagiz.
Simdi baz1 6zel durumlari ele alalim.
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elde edilir. Bu sekilde iglemlere devam edilirse

n

D) = tim Y P o) =
nh=t—a  h—0




elde edilir.Bu ifade p-kath integrali temsil etmektedir. Ciinkii
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ifadeninin a dan t ye integre edilmesiyle
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elde edilir. Dolayisiyla
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Eger p = m alirsak m inci basamaktan tiirevi, eger p = —m alirsak

m kath integrali elde ederiz.Keyfi Basamaktan Integraller
p < 0 olma durumunu diigiinelim. Uygunluk i¢in, p yerine —p

yazarsak
n
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elde ederiz.



