DAGILISLAR VE ORNEK SECiMi

Bu kisimda ilk olarak nesnelerin kutulara (gozelere) dagilisi ve daha sonra nesnelerden

se¢im ele alinacaktir.

Nesnelerin veya kutularin 6zdes olup olmamasina gore karsimiza degisik durumlar

cikmaktadir:
a) I tane farkli nesne, N tane farkl kutuya n" farkli sekilde dagitilabilir.

b) r tane 6zdes nesne, N tane farkl kutuya,

S(n 1) :(n—:+ r)

farkl sekilde dagitilabilir.

C) r<n i¢in I tane farkli nesne, N tane farkli kutuya her kutuda en ¢ok bir nesne olacak
sekilde n(n—21)(n—2)...(n—(r —1)) farkl bicimde dagitilabilir.

d) r<n igin I tane 6zdes nesne, N tane farkli kutuya bir kutuda en gok bir nesne olacak
n
sekilde [r] farkli bigimde dagitilabilir. (F <n i¢in ' 6zdes nesnenin N farkli kutuya bir
n
dagilisi, N tane kutudan I tanesinin bir se¢imi olmak {izere, farkli dagiliglarin sayisi [ ] dir.)
r

e) r=n durumunda I tane 6zdes nesne N tane farkl kutuya bos kutu kalmayacak sekilde,

r—1
n—1
farkli bi¢imde dagitilabilir. (Bos kutu kalmamasi i¢in I’ 6zdes nesneden N tanesi her kutuda bir

nesne olacak sekilde yerlestirilir (bir tek bicimde yapilabilir) ve bundan sonra geriye kalan

I'—N 6zdes nesne N kutuya dagitilir. Buna gore sonug sayisi,

(2

dir.

f) 1,2,...,n ile numaralanmig n tane nesne, 1,2,...,n ile numaralanmig n kutuya her kutuda bir

nesne bulunacak sekilde n! farkli bigcimde dagitilabilir. Belli bir dagilista bir kutunun numarasi



ile bu kutuda bulunan nesnenin numarasi ayni ise bir eslesme vardir denir. Tiim kutular i¢in
eslesme olacak sekilde bir tek dagilis vardir. Bir numarali kutuda eslesme olacak sekildeki
dagilislarin sayisi (n-1)! dir. Bir numarali kutuda eslesme olan dagilislarin bazilari i¢in diger
kutularda da eslesme olabilecegine dikkat edin. Belli iki kutuda, 6rnegin 1 ve 3 numaral

kutularda eslesme olacak sekildeki dagilislarin sayisi (n-2)! dir.

g) (r,+r,+...+r, =r,0<r, <n,i=12,...,n)olmak tizere r farkli nesne, 1. kutuda r, , 2. kutuda

r,, ..., N. Kutuda r, nesne olacak sekilde n farkli kutuya,
ryr—r r—(n+rn+.+r,)) rl
n\or )7 r. AN

bicimde dagitilabilir.

Simdi nesnelerden se¢im veya baska bir ifade ile 6rnekleme konusuna kisaca deginelim.

A) n farkli nesneden iadeli olarak (gekileni yerine atarak) birer birer K nesne ¢ekilmesi (¢ekilis
yapilmasi) ve ¢ekilis sirasina bakilarak sonuglarin degerlendirilmesi durumunda karsimiza N

nesnenin K-I1 tekrarli permiitasyonlari ¢tkmaktadir Bunlarin sayis1 n* dur.

B) N farkli nesneden iadeli olarak birer birer K nesne cekilmesi ve ¢ekilis sirasina
bakilmaksizin sonuglarin degerlendirilmesi durumunda sonuglari birbirinden ayirt eden 6zellik
her bir nesnenin kag kez ¢ekilmis olmasidir. i =1,2,...,n i¢in X; ‘ler her bir nesnenin kag kez
cekildigini gostermek lizere sonug sayist,

X, + Xy +o X, =K
denkleminin negatif olmayan tamsayilar kiimesindeki ¢6ziim sayis1 kadardir. Buna gore farkli

sonuclarin sayis,

S(n.K) :(n—i+ k)

dir. Bu durumda sonuglar ayn1 zamanda N farkli nesnenin K-l tekrarli kombinasyonlari olarak
da isimlendirilmektedir.
C) n farkli nesneden iadesiz olarak birer birer K nesne (K <n) cekilmesi ve cekilis sirasina
gore sonuglarin degerlendirilmesi durumunda karsimiza N farkli nesnenin K-Ii permiitasyonlari
cikmaktadir. Bunlarin sayisi,

n(n—-)(n—2)...(n—(k —1))
dir.



D) N farkli nesneden iadesiz olarak birer birer K nesne (K <n) cekilmesi ve ¢ekilis sirasina
bakilmaksizin sonuglarin degerlendirilmesi durumunda farkli sonuglarin sayist,
n
!
dir. Her bir sonuca, N farkli nesnenin K-li bir kombinasyonu denir.

N farkli nesneden iadesiz olarak birer birer K nesne (K <n) cekilmesi ve cekilis sirasina
bakilmaksizin sonuglarin degerlendirilmesi deneyi ile bu N nesneden aymi anda K nesne

alinmasi1 deneyi sonuglar bakimindan birbirinin aynisidir.

Problem 1,2,...,n sayilari ile numaralanmis n tane kutu ve 6zdes k tane top géz oniine alalim.
k tane 6zdes top n farkli kutuya kag yolda dagitilabilir? (Bos kutu kalabilecegi gibi toplarin
tiimii bir tek kutuda da olabilir.)

Kutular numara sirasina gore yan yana dizildikten sonra aralarina birer ayira¢ (levha)
konsun ve sadece k tane top ile n -1 tane ayirag géz oniine alinsin. Asagidaki gibi bir durum,
000/ [00[0] |...0]
1 numarali kutuda 3, 2 numarali kutuda 0, 3 numarali kutuda 2, dort numarali kutuda 1, 5
numarali kutuda O, ..., n-1 numarali kutuda 1 ve n numarali kutuda O tane top olan dagilisi
anlatmaktadir. Buna gore farkli dagiliglarin sayisi, K tanesi 6zdes (top) ve n-1 tanesi 6zdes
(levha) olan n-1+Kk tane nesnenin farkl siralanislarinin sayisi kadar olacaktir. Buna gore, k

ozdes topun n farkli kutuya dagiliglarinin sayisin1 S(Nn,K) ile gosterilirse,

s(n,k) = (N1 :(”‘“ kj
Ki(n—1)! K
dir.

Ornegin n=3, k=2 i¢in dagilislar;

0 00 .
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1 2 3 1 2. 3 1 2 3
. - 3-1+2

olmak tizere, dagilis sayisi 8(3,2):[ 5 ]:6 dir.

n =3, k =3 i¢in dagilislar
000 000 000
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-1+
olmak tizere, s(3,3)= [3 3 3] =10 dur.




