RASGELE DEGISKENLER

Bir olasilik deneyinin sonuglarmin kiimesi olan Q Ornek Uzaymin elemanlar1 ¢ok
degisik tiirde olabilir. Rasgele Degiskenler yardimiyla Q nin elemanlar1 reel sayilara
dontismektedir. Rasgele Degiskenler, ilgilenilen 6zelligin Olgiilerek sayisallastirilmasinin
matematiksel karsiligi olmaktadir. Bir tavla zarmin atilmasi ve liste gelen yiizeyin gozlenmesi
deneyinde iist yiizeydeki nokta sayis1 dlgiildiigiinde (sayma olgiisiine gore), Ornek Uzayn
elemanlar1 sayilara doniismektedir. Zar iizerinde bu sayilar yazili degildir, bunlar 6lgme sonucu
ortaya c¢ikmaktadir. Rasgele Degisken bu Olgmeye karsilik gelmektedir. Bir yasindaki
cocuklarin belli bir kitlesinden rasgele bir ¢ocugun secilmesinde Ornek Uzay, bu ¢ocuklarin
isimlerinin kiimesi olabilir. Sec¢ilen ¢ocugun boy uzunlugunun 6l¢iilmesi sonucunda bir say1
ortaya ¢cikmaktadir. Rasgele Degisken bu olgmeye karsilik gelmektedir. Rasgele Degisken,
Ornek Uzaym elemanlarini reel sayilara doniistiiren bir fonksiyon olmakla birlikte, asagidaki
tanimda verilen 6zelligi (Borel 6l¢iilebilir bir fonksiyon olma 6zelligini) de saglamasi gerekir.

Tammm (U, P) bir olasilik uzayi ve

X: Q — R
o —> X(o)

olmak tizere, V aeR i¢in,
{weQ: X(w)<a}eU

oluyorsa X fonksiyonuna bir Rasgele Degisken denir.

Rasgele degiskenler genellikle X,Y,Z,U,V ... gibi biiyiik harflerle gosterilir. Kisalik
olmas1 bakimmdan AcR i¢in {@w e Q: X (w) € A} yerine (X € A) yazilir. Ornegin,
(X=a)={weQ: X(w)=a}

(X<a)={weQ: X(w)<a}

(a<X<b)={weQ:a< X(w)<b}

dir.
Bir X rasgele degiskenin tanim kiimesi Q olmak iizere,
X(@Q)={x:xeR, JoeQicin X(w) =x}

kiimesine, X in deger kiimesi ( X in aldig1 degerlerin kiimesi) denir. Bu kiimeyi bazen D,
veya sadece D ile gosterecegiz.



Ornek Bir tavla zarmin atilmasi ve iiste gelen yiizeyin gozlenmesi deneyinde drnek uzay;,
o={ [ C, [« B3 B Y}

olmak iizere, U = 2" olsun. Zar diizgiin oldugunda,

P:U—R
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olasilik Ol¢iisti kullanilabilir.

(©,U, P) olasilik uzayindan reel sayilara tanimli,
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fonksiyonu, vV aeR igin,
{weQ: X(w)<a}eU
ozelligine sahiptir. Ornegin,

a<0 ise (X<a)=deU

0<a<l ise (Xsa)z{D}eU
1<a<?2 ise (XSa):{E,E}eU

2<a<3 ise (X Sa)z{E,E,D}eU

a>6 ise (X<a)=QeU

dir. X :(2— R fonksiyonu bir rasgele degiskendir. X rasgele degiskeni, bir tavla zar1 atilmasi
deneyinde iiste gelen yiizeydeki nokta sayis1 olmaktadir.



Tanim (Q,U,P) bir olasilik uzay1 ve
X: Q — R

o —> X(w)
bir rasgele degisken olmak tizere,

F:R—[0,1]
X— F(X)=P(X <Xx)

fonksiyonuna X rasgele degiskenin dagilim fonksiyonu denir.
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rasgele degiskenin dagilim fonksiyonu,
F:R—[0,1]
X — F(X)=P(X <Xx)
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ve grafigi,



A F()

= S =2 S =

dir.



