Kesikli Rasgele Degiskenler

Tammm (U, P) bir olasilik uzayzi,

bir rasgele degisken ve X in aldig1 degerlerin kiimesi,

D, =X Q) ={x:xeR,JweQicin X(w)=x}
olmak iizere, D, kiimesi sonlu veya sayilabilir sonsuz elemanli oldugunda X e kesikli rasgele

degisken (discrete random variable) denir.
Tanim X kesikli bir rasgele degisken olmak iizere,

f(x)=P(X=x) , xeDy

fonksiyonuna X in olasilik fonksiyonu denir.

Ornek Diizgiin bir tavla zar atilisinda gelen nokta sayis1 X rasgele degiskeni olmak iizere,
D, = 12,34,56

olup, X kesikli bir rasgele degiskendir. X in olasilik fonksiyonu,
f(=P(X=X)=% , XD, = 123458

dir. f fonksiyonunun grafigi,

grafik(f)= (x, f(X):x=1234,5,6
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bigiminde gosterecegiz. Oklarin yiikseklikleri o noktalardaki olasiliklar1 gostermektedir.
Dagilim fonksiyonunda ise basamaklarin yiikseklikleri olasiliklar1 géstermektedir.
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Kesikli bir X rasgele degiskenin dagilim fonksiyonu F ve olasilik fonksiyonu f olmak iizere,

F :ER——%[O,]J
x—=FX)=P(X<x)= > f(x)
X €Dy , % <X

f(X)=P(X=x)=F(X)—F(x) , xeD,

1) f(x) >0, xeDy

2) Y f(x=1
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Ornek Q={w,w,®,...0},U=P(Q) ve P(A):% olmak tizere X fonksiyonu

asagidaki gibi tanimlansin.

X:Q—R
0, w=uw
o X (W)= 1, w=w,ww,
2, W= Wy, W Wy
3, w=uwy

X bir rasgele degiskendir.

Q=LYYY,YYT,YTY, TYY,YTT,TYT,TTY,TTT}
oldugunda, X rasgele degiskeni diizgiin bir paranin ii¢ kez atilisinda gelen turalarin sayisi
olacaktir. Boyle tanimlanan X rasgele degiskeni i¢in,

P(X =0) = P{YYY}) =18

P(X <1)=P(YYY,YYT,YTY,TYY}) = 4/8
P(X =1) = PQYYT,YTY,TYY}) = 3/8

P(X =3)=P{TTT}) =18

P(X =1/2)=P(Q) =0

dir. X rasgele degiskenin aldig1 degerlerin kiimesi,
D, = X(©)={0,1L2,3}

olmak iizere, X kesikli bir rasgele degiskendir. X in olasilik fonksiyonu,
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Alisagelmis olarak, kesikli bir rasgele degiskenin aldigi degerler ile bu degerleri almasi
olasiliklar agsagidaki gibi bir olasilik tablosunda gosterilmektedir.
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X rasgele degiskenin dagilim fonksiyonu,
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Bir torbada esit sayida beyaz ve kirmizi top bulunsun. Cekileni yine torbaya atarak ardi ardina
lic top cekilmesi ve renklerinin gdzlenmesi deneyinin Ornek uzayz,



Q={KKK,KKB,KBK,BKK,KBB, BKB, BBK , BBB}
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olmak iizere, X rasgele degiskeni gelen beyaz top sayisidir. Bu rasgele degiskenin olasilik ve
dagilim fonksiyonlar1 yukaridakilerdir.




