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TEK DEGISKENLI REGRESYON MODELI

ki ya da daha fazla degisken arasinda bir iliskinin
bululup bulunmadigini test eden ve bunu dogrusal
veya egrisel olarak ifade eden denklemlere regresyon
modeli denir.

* Ancak, burada dogrusal olarak ifade edilen regresyon
modelleri lizerinden islem yapacagiz.

* icerisinde yalnizca bir tane bagimsiz degisken ile
buna bagl tahmin edilen tek bagimh degisken
bulunduran denklemlere tek degiskenli veya tekli
regresyon modeli denilir.
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Dogrusal Regresyon Denklemi Formu
X::bagimsiz (agiklayici) degisken

Y.:bagimli (a¢iklanan) degisken

e;:hata payi

a,b: regresyon katsayilari

n:gdzlem sayisi

olmak Uzere;

Yi=a+bX+e,
(i=1,2,...,n)
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Regresyon Denklemine ait Varsayimlar

* [statistiksel rasgele dérneklem ve popiilasyonu en iyi
temsil eden 6rneklem kullaniimaktadir.

* Her x degerine karsilik mutlaka bir y degeri vardir.

* Bagimli degisken igerisinde ortalamasi O ve varyansi
o2 (otokorelasyonsuz) olan normal dagilim
sergilemektedir.

* Bagimsiz  degiskenler hatasiz  olarak  veriyi
yansitmaktadir.

* Denkleme hata teriminin eklenmis olmasi denklemde
dislanan degiskenlerin (denklemde bulunmayan
bagimsiz degiskenler) var olabilecegi olasiligini
gostermektedir.
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Tahmin

Kurulan regresyon modeli ilgilenilen problemle ilgili
ornek olarak alinmis gozlem degerleri kullanilarak
hesaplanmaya calisiir. Bu nedenle, kurdugumuz
modeldeki degerler tahmini degerler olacaktir.

Tahmin sonrasi agiklanmaya calisilan degerler ile
bunu aciklayan degerler sapka (?) ile yazilirsa
regresyon tahmin modeli elde edilmis olur.

Tahmin modeli kurulmasinin ardindan tahmin edilen
katsayilarin glvenilirligi (ana kiitleyi ne kadar temsil
ettigi) test edilmelidir. Clink{, bu katsayilar bagimsiz
degiskenin bagimh degiskeni ne oranda acikladigini
gosterir.
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Regresyon Tahmin Modeli

Kurulan regresyon modeli Y=a+bX+e ise bu modele ait
tahmin modeli:

?1=ﬁ+BX1+ €

Prof. Dr. Fazil GOKGOZ 6




En Kicuk Kareler Yaklasimi

* Tahmin edilen katsayillarin ve degiskenlerin
hesaplanmasi icin gelistirilen ve gercek katsayilara en
yakin sonuglari veren yontemlerden bir tanesi En
Kiicik Kareler (EKK) yontemidir.

* Bir diger ifade ile regresyon modelindeki hata
terimini minimum yapan yontem EKK yontemidir.
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EKK yontemi sayesinde gercek Y degerleri ile tahmin
edilen Y degerleri arasindaki farkin kareleri toplamini
minimum yapilir.

Diger ifadeyle, hatalarin karelerinin toplaminin
[Z(Y —?)2] minimum olmasi kosulunu saglayabilecek
degiskenlerin katsayilari tahmin edilir.

Tahmin edilen
deger
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Regresyon Katsayilarinin Kestirimi

* Regresyon denkleminin belirlenebilmesi igin alfa (a)
ve beta (b) parametrelerinin kestiriminin yapilmasi
gerekir. @ denklem icin parametre olarak da
bilinmekte olup sabit deger diye nitelendiriimektedir.
Bu deger X bagimsiz degiskeni sifir degerini aldigi
zaman bagimh degisken olan Y’nin alacagl degeri
gostermektedir. Ayrica regresyon dogrusu cizilirken
dogrunun Y ekseni (zerindeki baslangic noktasini
ifade eder.

a=Y —bX x =1
o _ LY
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Beta Katsayisi (b)

Beta katsayisi (b) Diger tim faktorlerin sabit olmasi
halinde bagimsiz degiskendeki degisimin bagimli
degiskeni ne kadar degistirecegini gosterir. Ayrica
regresyon dogrusunun egimi olan parametre olarak
da bilinmektedir.

1.YOL 2.YOL

> -7) (& - X) . Wy 173 13 7)

T Az

i=1
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* Katsayilarin hesaplanmasindan sonra, Y olarak
gosterilen regresyon tahmini degerleri, regresyon
denkleminde tahmin katsayilari yerine koyularak ve
hata terimi goz ardi edilerek bulunan degerlerdir.

* Bulunan Y tahmin degerleri Y degerlerinden
cikarilirsa o veriye ait hata terimi bulunmus olur.

* Tahmin modeline ait katsayilar bulunup regresyon
dogru denklemi vyazildiktan sonra x-y koordinat
eksenlerinde dogru denklemi cizilebilir.
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Ornek:

* Korelasyon konusu igerisindeki drnegimiz i¢in
ilgili regresyon modelini bulup dogruyu
cizelim: veriler;

Satg elemam Telofonla vapilan Satis vapilan firiin
arama sayisi adeti
Al 14 28
Vel 35 66
Avyse 22 38
Gil 29 70
Hiisnii 6 22
Necat1 13 27
Zehra 17 28
Fatma 20 47
Zeynep 12 14
o, ot D Fazigaked P 12




Katsayilar icin gerekli degerler;

 Bir tablo ile her bir gbzlem icin

Sati; elemarn Telofonla Satis vapilan X XY T
vapilan arama | firtin adeti {¥)
sayis1{X)

Al 14 28 196 392 T84
Veli 35 66 1225 2310 4336
Ayge 22 38 484 836 1444
Giil 29 70 841 2030 4900
Hisnid 6 22 36 132 484
Necati 15 27 225 405 729
Zehra 17 28 289 476 T84
Fatma 20 47 400 040 2209
Zeynep 12 14 144 168 196
Abmet 29 68 841 1972 4624
TOPLAM 199 408 4681 9661 10510
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Katsayilari hesaplarsak;

- HEAN - (R OED)
(X~ (ZX)
_10(9661) - (199)(408)
104681~ (199)’ .

—Y-hX
—2.1387 a b
= 40,8—2,1387(19,9)
— 1,706
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A\

Y

=-1,7601+2,1387X

Satis yapilan

Telefonla yapilan arama sayisi
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