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Ba¼glay¬c¬Fonksiyonlar

Bir ba¼glay¬c¬(spline) fonksiyonu, alt aral¬klarda belli süreklilik koşullar¬
ile birbirlerine ba¼glanan polinom parçalar¬içerir. Formal olarak,
t0 < t1 < ... < tn özelli¼gini sa¼glayan n+ 1 tane t0, t1, ..., tn noktas¬n¬n
verildi¼gini varsayal¬m. Bu noktalara dü¼gümler denir. Ayr¬ca, bir k � 0
tamsay¬s¬n¬n belirlendi¼gini farzedelim. t0, t1, ..., tn dü¼gümlerine sahip olan
k. dereceden bir ba¼glay¬c¬fonksiyon;

1 Her bir [ti�1, ti ) alt aral¬¼g¬nda derecesi � k olan bir polinom,
2 [t0, tn ] de (k � 1). dereceden sürekli türeve sahip

olacak şekilde bir S fonksiyonudur. O halde S , (k � 1). basama¼ga kadar
sürekli türevlere sahip olan, en fazla k. dereceden bir parçal¬polinomdur.
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0. dereceden ba¼glay¬c¬lar parçal¬sabitlerdir. 0. dereceden bir ba¼glay¬c¬

S(x) =

8>>><>>>:
S0(x) = c0 x 2 [t0, t1)
S1(x) = c1 x 2 [t1, t2)
...

...
Sn�1(x) = cn�1 x 2 [tn�1, tn ]

aç¬k formunda verilebilir. [ti�1, ti ) aral¬klar¬n¬n birbirlerini kesmemeleri
nedeniyle, bu tip bir fonksiyonu dü¼gümlerde tan¬mlamada bir belirsizlik
oluşmaz. 6 dü¼gümlü 0. dereceden bir ba¼glay¬c¬, ve 9 dü¼gümlü 1. dereceden
bir ba¼glay¬c¬şekilde gösterilmiştir.
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n+ 1 dü¼gümlü tipik bir 1. derece ba¼glay¬c¬fonksiyonu

S(x) =

8>>><>>>:
S0(x) = a0x + b0 x 2 [t0, t1)
S1(x) = a1x + b1 x 2 [t1, t2)
...

...
Sn�1(x) = an�1x + bn�1 x 2 [tn�1, tn ]

şeklinde tan¬mlanabilir. E¼ger ti dü¼gümleri ile ai ve bi de¼gerlerinin
tamam¬önceden verilmişse, bu durumda S nin x deki de¼geri, öncelikle x i
içeren [ti , ti+1) alt aral¬¼g¬belirlenerek elde edilir. Ba¼glay¬c¬fonksiyon reel
do¼grunun tamam¬üzerinde tan¬mlanabilir. Uygunluk için, (�∞, t1)
aral¬¼g¬nda a0x + b0 ifadesini ve [tn�1,∞) aral¬¼g¬nda a0x + b0 ifadesini
kullanabiliriz. S fonksiyonu sürekli olup, böylece parçal¬polinomlar
nodlarda birleşirler; yani Si (ti+1) = Si+1(ti+1) dir.
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Birinci-dereceden S(x) ba¼glay¬c¬s¬n¬hesaplayan bir önkod aşa¼g¬dad¬r:

girdi (ti ), (ai ), (bi ), x , n
i = 1 den n� 1 e döngü

e¼ger x < ti ise
S(x) ai�1x + bi�1
ç¬kt¬S(x)
döngüden ç¬k

koşul sonu
döngü sonu
S(x) an�1x + bn�1
ç¬kt¬S(x)
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