1. GIRIS
1.1 Temel Bilgiler

SORU 1: (A,) bir X kiimesinin alt kiimelerinin bir dizisi olsun. Ey = ()

olmak iizere
En = U Ak 5 Fn - An\En—l
k=1

seklinde tanimlanan (E,,) ve (F,) dizileri veriliyor.

(a) (E,) dizisinin artan
(b) (F,) dizisinin ayrik

© Ue.=F =14
n=1 n=1 n=1

oldugunu gosteriniz.

COZUM 1: (a) (E,) dizisi artan < Vn € N i¢in E, C E, 4.

n+1

En+1 = U Ak
k=1

= U AU A,

k=1
- En U An+1 D En

oldugundan (E,) artandir.

(b) m,n € N (m # n) olmak iizere F,, N F,,, = () oldugunu gostermeliyiz. Iki

durum s6z konusudur.



(i) m > nolsun. Budurumdam—1 > nolur. F,, = A,\E,_1, F, = Ap\Em_1

oldugu dikkate alinirsa

= {uo (U)o fn (U]

n—1 m—1
= (Anm ﬂA@) N (Amm N AZ)
k=1 k=1
n—1 n—1 m—1
= (Anm ﬂA@) N (Amm N AinA,n () A;@)
k=1 k=1 k=n+1
=0

(74) n > m olsun. Bu durumda n —1 > m > m — 1 olur.

F,NFE, {A m UAk t}ﬂ{Amm(;qu)t}
- (¢
0

m—1
mﬂAtht N ﬂ At>m<AmmﬂA;>
k=m+1 k=1

bulunur.

(c)

k
- A1U<A1UA2)U(A1UA2UA3)U



bulunur.

n\En 1

C

3

|
:Cg

= (Al\Eo) (A2\E1) U (A3\Ey) U
= A;U(A\A1) U[A3\ (A1 U A9 U
= (A1 UAs) U[A3\ (A1 U Ay U

= (A1U AU A3) U [AL\ (A1 U Ay U Az)| U
- U A,
n=1
elde edilir.

SORU 2: (A,) bir X kiimesinin alt kiimelerinin artan bir dizisi olsun.

olarak tanimlansin.
(a) (5,) dizisinin ayrik

(b) A, = OSkve DA”: GS"
k=1 n=1 n=1

oldugunu gosteriniz.

COZUM 2: (a) m, n € Nvem # n olsun. S, N S,, = 0 oldugunu goster-



meliyiz.

Sp NSy, = (An\An—l) N (Am\Am—l)

= (A, n4_)n(A,NnA,_)

yazilabilir.

m > n olsun. m — 1 > n olacagindan A,,_; D A, gerceklenir. Buradan

Sn N Sm = (An N A;—l) A (Am a Afn_l)
C (AnanA )N (AnnAL )

=0
elde edilir. Benzer olarak n > m i¢in de S, N S,, = () ger¢eklenir.

(b) (A,) kiimeler dizisi artan oldugundan

Usk = 81UUSk
k=1

k=2

= A U (A\A)
= AU (A\A)) U (A3\A) U ..U (A \A—1)
= (A1 UA) U (A3\A2) U ..U (AN\A,-1)

= A U..UA, =4,



ilk ifade elde edilir. Ikinci ifade ise

Us. = AulJ@\4.)
n=1 n=2

= A3 U(A\A)) U (A3\A) U...U(A\Ap-1) U ...

= A U..UA,U..= GAn
n=1

olarak bulunur.

SORU 3: (B,,) bir X kiimesinin alt kiimelerinin azalan bir dizisi olsun. (7},)
dizisi
T, := Bi\B,

olarak tamimlansin.

(a) (7T},) dizisinin artan

(b) |J T, = Bi\ (ﬂ Bn)
n=1 n=1
oldugunu gosteriniz.

COZUM 3: (a) m, n € Nvem > n olsun. T,, D T, oldugunu géstermeliyiz.

(B,,) azalan bir dizi oldugundan B,, C B,, saglanip
B,ZCB,fn = BlﬂB;CBlﬁB,ﬁn
— Bl\Bn C Bl\Bm

- T, CTp,



istenilen elde edilir.
(b)

= (B \Bl) (Bi\B2) U (B1\B3) U
= (BiNBj) U (BiNBU

= BN (ByUBjU..)

oG] o (1)

X kiimesinin alt kiimelerinin bir sinifi olsun.

bulunur.

SORU 4: (E))

i€l )

(a) X\ (U E) = (X\E)

(b) X\ <ﬂ E) = U (X\E;)

oldugunu gosteriniz.



COZUM 4: (a)

z e X\ <U E)

il

|

mEXvexgéUEi

el

reXveVielignuz ¢ E,
Vieligmze X vex ¢ E,
Vi I icin z € X\F,

r e (X\E)

el

[

olup istenilen elde edilir.

(b)

!

xEXvexgéﬂEi

el

e X\ (ﬂ E>

i€l

r € X vedigel iginz ¢ E;,
Jigeliginz € X vex ¢ E;
i € I igin z € X\E;,

v e J(X\E)

il

rrta

istenilen bulunmus olur.



