En Kiiciik Kareler Kestiricilerinin Ozellikleri ve Uydurulan Regresyon Modeli

Denklem (1.6) ve (1.7)'den ,30 ve ,5’1 nin y, gozlemlerinin dogrusal birlesimleri oldugu

goriilmektedir.
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olarak yazilabilir.

> ﬁo ve ﬁl, en kiiciik kareler kestiricileri, £, ve [, model parametrelerinin yansiz

kestiricileridir.
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Burada, Z ;= Z(xig;x) =0 ve ch. Z (x =1 oldugundan ;
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olur. Diger bir deyisle, eger modelin dogru oldugu (E(y;) = B, + f,x;) kabul edilirse o

zaman £, f,'in yansiz kestiricisidir.
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oldugundan;



E (ﬂAo) = ﬁo
olur.

Eger modelin dogru oldugu (E(y;)= B, + B,x;) kabul edilirse bu durumda ﬁo, B,'in

yansiz kestiricisidir.

» [, 'nin varyansi,

Var(,@l) = Var(i cl-yl} = icizVar(yi) (1.13)
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»; gozlemleri iligkisiz oldugundan toplamin varyansi, sadece varyanslarin toplamidir.

Var(y;) = o olup,

n

2 —\2
n o Z(Xi—X) )
i=1 _ o

Var(B)=0"> ¢} =—E—— = — (1.14)

2
i=1 Sxx Sxx

[, 'nin varyansi,

Var(By) = Var(y - B¥)
=Var(y)+ XWVar(B)-2% Cov(7, )
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Var(y) = 07 ve Cov(y,f)=0 olup,
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Var(,@o) =Var(y)+ szar(,é’l) =’ (% +§—J (1.15)

olur.
e GAUSS-MARKOV TEOREMIi

E(e)=0 , Var(e)=0c" varsayimina ve iligkisiz hatalara sahip (1.1) denklemindeki
p

regresyon modeli icin en kiigiik kareler kestiricilerinin, y,'nin dogrusal birlesimleri olan



diger biitliin yansiz kestiricilerle karsilastirildiginda yansiz olduklarini ve minimum
varyansa sahip olduklarini belirten bir teoremdir.

Bu teorem, en kiigiik kareler kestiricilerinin "en iyi dogrusal yansiz Kkestiriciler (Best
Linear Unbiased Estimator, BLUE)" oldugunu kanitlamaktadir.

+ En Kiiciik kareler uyumunun daha baska yararh ozellikleri de vardir :

1) S, kesim noktasini igeren herhangi bir regresyon modelindeki artiklarin toplami her

zaman sifirdir. (Yuvarlama hatalar1 toplami etkileyebilir.)

Z(yi - V)= Zei =0
i=1 i=1
2) y; gozlenen degerlerinin toplami, y; degerlerinin toplamina esittir :

n n
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3) En Kkiigiik kareler regresyon dogrusu her zaman verilerin merkezinden

[(i, X) noktasz] gecer.

4) Bagimsiz degiskenin karsilik gelen degeriyle agirliklandirilmis artiklarin toplami her
zaman sifirdir :

n
Z xe; =0
i=1

5) 7, kestirim degerleri ile agirliklandirilmis artiklarin toplami her zaman sifirdir.



