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2.5. Turev

f, tamim kiimesi zp noktasinin bir komgulugunu kapsayan bir fonksiyon

olsun. Eger
lim f(z) = f(#0)

2—20 Z— 2

limiti varsa bu limite f nin zy daki tiirevi denir ve f’(2) ile gosterilir.
Eger f'(z9) mevcut ise f ye zg da diferensiyellenebilirdir denir.

Nz = z — zg alinirsa

) = im T

veya genel olarak

p o fEtA)—fl2) L Aw
Fe=lm =~ ™

Teorem 1. Eger f(z) fonksiyonu zy noktasimda diferensiyellenebilir ise
bu durumda f(z) zy da siireklidir.

Tirev Formiilleri. ¢ bir kompleks sabit ve f, bir z noktasinda tiirevi
bulunan bir fonksiyon olsun. Bu durumda

1) de=0, Lz=1, Llef(2)] = cf'(2),

2) eger n bir pozitif tamsay1 ise

seklindedir.

Eger bir z noktasinda f ve g fonksiyonlarimin tiirevi varsa, bu durumda

3) Zlf(2) 9] =f'(2) +4'(2),
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4) 7 [f(2)9(2)] = f(2)g'(z) + f'(2)g(2) olup, g(2) # 0 icin

5)

dz | g(2) l9(2)]?
seklindedir.
6) f fonksiyonunun z; noktasinda ve g nin de f(zy) da tiirevinin oldugunu
varsayalim. Bu durumda F(z) = g[f(z)] fonksiyonunun z, noktasindaki
turevi

F'(20) = ¢'[f(20)]f'(20) dur.
Soru 1.f(z) = 2% fonksiyonunun z = 2y noktasindaki tiirevini hesaplayiniz.

Cozum.

’ _ flz0+ Az) = f(20)
Jz0) = Alirilo Az
. (20+ Lz)2 =22

- Algilo Az

. 28+ 2200z + N2 — 22
D20 Az

— im Nz(2z0 + Az)
Az—0 Az

= lim 2zy + Az
Nz—0

= 220

bulunur.
Soru 2. f(z) = Z fonksiyonunun z = zy noktasindaki tiirevini hesaplayiniz.

Cozum.
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f(z0+Az) — f(z)

/ .
Zp) = lim
F(z) Az—0 Nz
. 2+t Az—7Z
= lim ——
Az—0 Nz
. Zo+Alz—-%
Qi Ca S e
z—0 y4
ANz :
= lim —, Az = re?denilirse
Az—0 Nz
_re
= lim —
r—0 ret
— 6—220

olur ve limit # ya bagh ¢ikmaktadir, dolayisiyla tiirev yoktur.
Soru 3. f(z) = (2% — 2i2)?* fonsiyonunun tiirevini hesaplaymiz.
Coziim. f'(z) = 4(2% — 2i2)3(32% — 2¢) bulunur.
Aligtirmalar

1) Asagidaki fonksiyonlar1 deiferensiyellenebildikleri kiimeleri ve tiirevlerini
bulunuz.

z

eN
zn — 2’ "

a)f(z) =|z]* b)f(z) =Vvz2—-2 ¢)f(z) =
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