KONU 2. PERIYODIiK OPERATORLER iCiN LAGRANGE
ESITLiGI

Teorem 2.1. Her f,g € D (P) igin

(Pf,9) = (f,Pg) (2.1)
esitligi gerceklenir.
ispat.
(Prg) = (U9) = [105@de = [ [-1"+ ata)s] sTode
0
- -1 + [ao)f @)
0

Kismi integrasyon ve f,g fonksiyonlarimin gergekledigi sinir kosullari kul-
lanilarak

(Pf.9) /f =7+ @) dz = (5. Py)

elde edilir.
Teorem 2.2. Her y1,y2 € D (A) igin

(Ay1,y2) = (y1, Ay2) (2.2)
esitligi saglanir.
Ispat. A operatoriiniin tanimi kullanilarak (2.1) egitligine benzer big¢imde

(2.2) esitligi elde edilir.

Alistirmalar

1. Teorem 2.2 ’yi ispatlayiniz.
2. Lo (O, g) uzayinda

"

[(y) =—y +(cosz)y, 0<z<

diferensiyel ifadesinin ve

y(0) = ,y(g)
y(0) = —y (g)

sinir kogullarinin yardimi ile tanimlanan operatoér 7' olsun.



a) D (T) tamim kiimesini yaziniz.

b) f:[0,Z] — R ve f(z) = sin(2z) fonksiyonu D (T') tamm kiimesinden

midir? Neden?
c) Her y1,y2 € D(T) icin

(Ty1,y2) = (y1,Ty2)

oldugunu ispatlayiniz.



