Bolum 6

Sirali Tamlik Bolgeleri

Bu boliimde bir tamlik bolgesinin bazi sartlar: saglayan bir altkiimesi araciligiyla tamlik
bolgesi tlizerinde bir siralama tanimlayacagiz ve bu siralamanin 6zelliklerini inceleyecegiz.

6.1 Sirali Tamlik Bolgeleri ve Pozitif Elemanlarin Kiimesi

Tanim 6.1.1 D bir tamk bolgesi olsun. Eger D toplama ve carpma islemlerine gore
kapali ve her x € D i¢in x € D' ya da v = Op ya da —x € DT sartlarina saglayan bir
DT altkiimesine sahipse D ye bir sirali tamlik bolgesi ade verilir. Ayrica DT kiimesine
de D nin pozitif elemanlarimin kiimesi denir.

Ornek 6.1.2 Z, Q ve R tamhk bolgeleri bilinen pozitif elemanlarindan olusan altkiimeleri
Z*, QT ve RY ile birer sirali tamlik bolgesidir. A

Tamim 6.1.3 D bir swral tambik bolgesi ve x, y € D olsun. Ejer x —1y € DT ise
y elemani x den kiigiiktiir (z eleman: y den biiyiiktiir) denir ve y < x veya z > y
seklinde gosterilir.

Onerme 6.1.4 D bir swraly tamlik bolgesi ve x, y € D olsun.
(i) 0 < z olmas i¢in gerek ve yeter sart x € DT olmasidar.

(ii) < 0 olmas i¢in gerek ve yeter sart —x € DT olmasidar.

)
)
(iii) 0 <z ve 0 <y ise 0 < x+y dir.
(iv) 0 <z ve 0 <y ise 0 < zy dir.

)

(v) xe€ D i¢inz <0 ya dax=0 yada0<z dir
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Teorem 6.1.5 D bir swrals tambik bélgesi ve x, y, z € D olsun.

(i) Egerx <y isex+z <y+z dir.

Egerx <y vey <z isex < z dir.

)
(ii) Eger z <y ve 0 < z ise xz < yz dir.
(iii)

)

(iv) (U¢ Hal Kural) x <y ya da x =1y ya day < z dir.

Teorem 6.1.6 D bir surals tamlik bélgesi olsun. Bu durumda her 0 # x € D i¢in x?> € Dt
dur.

Sonug 6.1.7 D bir siraly tamhk béolgesi olsun. Bu durumda 1p € DT dar.

Ornek 6.1.8 C cismi bir sirali tamlik bolgesi degildir. Bunu gérmek i¢in C nin bir siral
tamlik bolgesi oldugunu kabul edelim. Bu durumda C* pozitif kompleks sayilarin kiimesi
vardir. Dolayisiyla 1 € CT olup U¢ Hal Kurah geregince —1 ¢ C* dir. Diger taraftan
0 # i€ Cicin > = —1 € C* olur, bu bir celiskidir. Bu sebeple C cismi bir sirali tamlik
bolgesi olamaz. A

Tamim 6.1.9 D bir siraly tambik bolgesi ve ) # S C D olsun. Eger S nin bos olmayan
her altkiimesi en kiiciik elemana sahipse S ye bir iyi sirali kiime denir.

Ornek 6.1.10 Z* pozitif tamsayilar kiimesinin bos olmayan her altkiimesi bilinen <
bagintisina gore her zaman en kiiciik elemana sahiptir. Bu sebeple Z* iyi siralidir. A

Teorem 6.1.11 D bir sirals tamhk bolgesi ve DT dyi siraly olsun. Bu durumda
(i) DT mn en kiicik elemant 1p dir.
(ii) DY ={nlp: ne€Z"} dw.

Teorem 6.1.12 D bir siraly tamhk bolgesi ve DT iyi suraly ise D = 7 dir.
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