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m Takas Ekonomisi (Pure Exchange Economy ya da
Exchange Economy)

m Uretimin Oldugu Ekonomi (Production Economy)
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Takas ekonomisinin temel ozellikleri:

Takas
Ekonomisi

m Uretimin olmadigi piyasa yapisidir.

m Tiketiciler (iretim olmadan veri bir sekilde) sahip
olduklari mal cinsinden varliklari (endowment) tiiketir ve

gerektiginde takas ederler.
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Ekonomisi m Her donem tek tip mal var.

m Bu mali sonraki donemlere saklamak (no storage), ya da
sonraki donemlerden mal odiing almak yok.

m Tiuketiciler sadece kendi aralarinda donem icinde takas
yapabilirler.
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Her donem tek tip mal var.

Bu mali sonraki donemlere saklamak (no storage), ya da

sonraki donemlerden mal odiing almak yok.

m Tiuketiciler sadece kendi aralarinda donem icinde takas
yapabilirler.

m Indirgeme faktérii: 0 < 8 < 1 her iki tiiketici icin de

aynidir.
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Fayda fonksiyonu (Bugtine indirgenmis Fayday! Yansitir):

Z?ioﬁt log Cé'

m ¢ ifadesi t aninda i kisisinin tiiketimini gostermektedir.

Bu fayda fonksiyonu kesin artan (U’(c) > 0) ve kesin
konkav (U"(c) < 0)) ozelliklerini tasir.

Bir baska degisle, tiiketimin artmasiyla fayda azalan bir
oranda artmaktadir.

Bu varsayimlar ile optimizasyon probleminde tek bir
maksimum sonug¢ olmasini istiyoruz.

m Fayda fonksiyonu tiiketim duzlestirmeyi de icermektedir.
m Literatiiri takiben "log" fonksiyonuna matematiksel bir

islem sirasinda (6rnegin tiirev alirken) "In” fonksiyonu gibi
davranacagiz.
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m Baslangicta sahip olunan mal cinsinden varliklar
(endowments):

Takas » i i i

Ekonomisi (Wo, Wy, W, )
wj > 0 Vi, t. w/ ifadesi t aninda i kisisinin sahip oldugu
mallar (endowments) gostermektedir.

m Ekonomide herhangi bir belirsizlik yok ve tim bilgiler
kamu tarafindan t=0 aninda biliniyor (public information).

m Takas Ekonomisi: Uretim yok.
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m Arrow-Debreu (AD) piyasa yapisi: Mallarin takasi icin
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Piyasa Yapisi:

m Arrow-Debreu (AD) piyasa yapisi: Mallarin takasi icin

“future” piyasalar var.
Takas .- .. . . . . . .
Ekonomisi m Tlketicilerin herhangi bir t doneminde mallar kendi

aralarinda takas edebilmelerini saglayan " future”
sozlesmelerini sadece 0. donemde yapmaktadirlar.

m Not: Bu basitlestirilmis modelde tiiketicinin sonraki
donemler icin tasarruf etmesi (mal saklamasi) ve/veya
sonraki donemlere ait mallari (endowment) daha &nce
tiketmesi soz konusu degildir.
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Tanimlanan ekonomik ortamda tam rekabetci dengeyi (CE) (ya
da ayni anlama gelen Arrow-Debreu dengesini (ADE))
tanimlayalim:

Ekonomisi
m Tanm:{j5;}22, ve {&1}2,, {62152, dyle fiyat (price) ve
miktar (allocation) serileri olsun ki, ¥ i icin {p:}22, veri
iken {&1}22,, {62122, miktar serileri asagidaki kosullari

saglasin:
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m Tiiketici problemi (Vi):

Ekonomisi C

s.t.

oo oo
Z prci < Zﬁtwg (Arrow-Debreu Biitce Kisitr).
t=0

ci >0 Vit (Negatif olmama kosulu)
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Kosul 2
m Mal piyasasi denge kosulu (Market Clearing Condition):

mél+e=wl+w? t=0,12..

Ekonomisi
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verdigi Ol¢iide) basitlestirmeyi deneyebiliriz.



Dengenin Karakterizasyonu (Characterization of
Equilibrium)

Makroiktisat
Teorisi |

Dog. Dr.

Tirkmen

m Tanim: Karakterizasyon "denge” icin saglanmasi gereken
tum kosullari iceren denklem sisteminin elde edilmesidir.

(Not: icsel degisken sayisi kadar denklem olmalidir.)
Takas

Ekonomisi m Dengeyi karakterize etmeden 6nce modeli (varsayimlarin el
verdigi Ol¢iide) basitlestirmeyi deneyebiliriz.

m Bu basitlestirme genel anlamda



Dengenin Karakterizasyonu (Characterization of
Equilibrium)

Makroiktisat
Teorisi |

Dog. Dr.

Tirkmen

m Tanim: Karakterizasyon "denge” icin saglanmasi gereken
tum kosullari iceren denklem sisteminin elde edilmesidir.

(Not: icsel degisken sayisi kadar denklem olmalidir.)
Takas
Ekonomisi m Dengeyi karakterize etmeden 6nce modeli (varsayimlarin el

verdigi Ol¢iide) basitlestirmeyi deneyebiliriz.

m Bu basitlestirme genel anlamda
i) esitsizlik halinde olan kisitlarin esitlik halinde
yazilabilmeleri,
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m Tanim: Karakterizasyon "denge” icin saglanmasi gereken
tum kosullari iceren denklem sisteminin elde edilmesidir.
(Not: icsel degisken sayisi kadar denklem olmalidir.)

Ekonomisi m Dengeyi karakterize etmeden 6nce modeli (varsayimlarin el
verdigi Ol¢iide) basitlestirmeyi deneyebiliriz.

m Bu basitlestirme genel anlamda
i) esitsizlik halinde olan kisitlarin esitlik halinde
yazilabilmeleri,
ii)bilgi kaybina yol agmayacak sekilde se¢im degiskeni ve
kisit sayisini azaltmayi icerir.
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Basitlestirme icin fayda fonksiyonunun (£5°,3%/ogc})
ozelliklerini kullanabiliriz:

m Herhangi bir t doneminde tiiketim 0’a yaklastikca marjinal

ou . .
fayda ( e = ,Btcit) sonsuza gitmektedir (Inada
c
Ekonomisi \/t"/
marjinal fayda
kosulu).

m Formel bir ifadeyle, lim¢, 0 8'% = oo, Vit

| B_u nedenle optimal tiiketim her zaman pozitif olacaktir:
¢t >0 Vit (i¢ ¢oziim-interior solution).

m Bu baglamda yukaridaki ozelligi saglayan fayda

fonksiyonlarinda tiiketim icin negatif olmama kosulu
(ci > 0) ihmal edilebilir.
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Ikinci oIarak'
= % =Bt L >0 Vt= Tim dénemlerde fayda fonksiyonu
c'de kesm artandir.

m Bu durumda AD biitge kisitini esitlik halinde yazabiliriz,
ciinkii rasyonel bir kisi varliklarini (endowment) israf
etmeyecektir.
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Ikinci oIarak'

= % =Bt L >0 Vt= Tim dénemlerde fayda fonksiyonu
c'de kesm artandir.

Ekonomisi

m Bu durumda AD biitge kisitini esitlik halinde yazabiliriz,
ciinkii rasyonel bir kisi varliklarini (endowment) israf
etmeyecektir.

m Bu durumda AD biitge kisiti i¢in olan Lagrange carpani
pozitif bir deger alir (A" > 0).
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Bu iki ozelligi kullanilarak tiiketici problemini su sekilde
yazabiliriz (Vi):

o0
§ : t i
Ekonomisi m?X B lOgCt
“t t=0
s.t.

o0 o0
Zptct Z w; (Arrow-Debreu Biitge kisiti)
t=0 =
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Tlketici problemi icin Lagrange fonksiyonunu su sekilde
Dog. Dr.

Tirkmen yazablhrlz
Goksel
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o0 o0
L=7 Bloge{+ N (Z pewi = ﬁtcé)
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eoris! Tlketici problemi icin Lagrange fonksiyonunu su sekilde

yazabiliriz:

L = Z Bt/OgCtl. + A (Z llthé — Z ﬁtC£)
t=0

t=0 t=0

Ekonomisi

F.0.C. (cl'ye gore):

,Bf%.—x"ﬁt:o Vot
Gt
Not: \'de bir icsel degisken oldugu icin problemm ¢ozlimi olan
optimal durumda sapka ifadesi kullaniimistir. N>o0 oldugu icin
(¢tinkii kisitlar hep esitlik halinde saglaniyor -binding
constraint-) py > 0 olmalidir (Vt).



Dengenin Karakterizasyonu (Characterization of
Equilibrium)

Makroiktisat
Teorisi |

Yukaridaki tiim bilgileri bir araya getirirsek dengeyi karakterize
eden denklemler sunlardir:

Ekonomisi



Dengenin Karakterizasyonu (Characterization of
Equilibrium)

Makroiktisat
Teorisi |

Yukaridaki tiim bilgileri bir araya getirirsek dengeyi karakterize
eden denklemler sunlardir:

.5%:&'@ i=1,2, t=0,1,2,...

Ekonomisi



Dengenin Karakterizasyonu (Characterization of
Equilibrium)

Makroiktisat
Teorisi |

Yukaridaki tiim bilgileri bir araya getirirsek dengeyi karakterize
eden denklemler sunlardir:
mptL=XNp i=12 t=012,..
t

Ekonomisi
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Dengenin Karakterizasyonu (Characterization of
Equilibrium)

Makroiktisat
Teorisi |

Yukaridaki tiim bilgileri bir araya getirirsek dengeyi karakterize
eden denklemler sunlardir:
mptL=XNp i=12 t=012,..
t

Ekonomisi
B Y P li=E pewl i=1,2.
mel+E=w+w? t=0,12 ...
Bir baska degisle fiyatlar veri iken {&1}52, ve {&2}52, miktar
serileri yukaridaki tiim denklemleri es anli olarak sagladiklar
icin denge degerlerini yansitmaktadir.
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