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m {1190, {&2)92,, miktar serilerinin (allocation) " Pareto
Etkin” (Pareto Optimal) olmasi igin su kosullar
saglanmalidir:

m 1. Kosul:
m Bu miktar serileri var olan kaynaklari asmamalidir (V t).

m Bir baska degisle miktar serileri "olanakli” (feasible)
olmalidir.

m Daha formel bir sekilde ifade edersek:

drez < wriew? o t=0,1,2,..
N—_—— N—_——

toplam tiiketim toplam kaynaklar
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m {G1)22,, {&2}22, gibi baska hicbir alternatif miktar serisi
olmamalidir ki hem olanakli (feasible) olsun, hem de
asagidaki kosullari saglasin:
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t=0 t=0
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m Sozel olarak ifade edersek herhangi bir kisiyi iyilestirmek
ancak ve ancak baska bir kisiyi kotulestirmek suretiyle
miimkiinse miktar serileri (allocation) Pareto etkin'dir.

m Pareto etkinlik kavrami kaynaklarin dagilimi ile ilgilenmez.
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"'Social Planner Problem (SPP)" ¢6zmektir.

Bu problemin sonucu bize kaynaklarin en etkin kullanildig
durumdaki miktar serilerini (allocation) verecektir.

Bu problem sadece kaynaklarin etkin kullanildigi miktarlar
ile ilgilendigi icin hicbir fiyat unsuru bu problemde yer
almaz.

Social Planner tiiketicilerin (tim i'lerin) faydalarini
agirliklandirmak suretiyle tum kaynaklarin en etkin sekilde
kullanilmasi vasitasiyla toplumsal refahi maksimize eder.

SP dagilimla ilgilenmedigi icin tiiketicilere verecegi
agirhklar problemde 6nem tasimamaktadir.
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SP problemini su sekilde ifade edebiliriz:

" o o0
Z?ac>t2< o ;ﬁt log ¢} 4+ ; Bt log ¢?
m s.t.
G+ <wl4+w? t=0,1,2,... (feasibility constraint)
"

cl>0 Vit
m Burada «; > 0 social planner’in farkh tiiketicilerin
faydasina verdigi onemi agirliklandiran parametredir. En
azindan biri 0'dan biyiik olmalidir.
m SPP sadece etkinlik ile ilgilendigi icin a; parametresinin

hangi pozitif olduklar siirece aldiklari deger onemli

1 wel &=
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SPP icin Lagrange fonksiyonunu su sekilde yazabiliriz:

(o.9] o
L=a E:Btlogct1 + ap Zﬁtlogcf + e (wp +wi — ¢ — )
t=0 t=0
F.0.C. (c/'ye gore)
1

Od,'ﬁtTi = ﬁ't VI, t.
Ct

m Not:7i; >0 Vt cunku kisit her donem esitlik halinde
saglaniyor.
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maksimize eder, piyasalar yoktur ve kaynak dagilimini SP
yaptigi icin fiyatlara ihtiya¢ yoktur.

m SP problemine " centralized economy” de denir.

m SP hipotetik bir problem olsa da bize Pareto Etkin
sonuclari vermesi bakimindan onemlidir.
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1. Refah Teoreminin Kaniti:

Kanit: Kanit " contradiction (geliski)” yontemi ile
yapilacaktir.

Bu yontemde ilk olarak Rekabetci Denge ¢oziimleri olan
{&1122,, {&:2192, miktar serilerinin Pareto Etkin
olmadigim varsayalim.

Bu durumda alternatif olarak {&1}5%,, {&2}2°, miktar

serileri vardir ki bu miktar serileri hem "feasible” olur, hem
de WLOG (without loss of generality)

U(&h) > U(&h)

U(&?) > U(&?)

ozelliklerini saglar.
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Kanitin Devamu:

m 1 ve 2 nolu denklemleri toplarsak
|
T0be(C +E7) > E2ope(wi +wp) (3)
olur.
m Feasibility kosulundan

=1, =2 1 2
C; +C = wy +wf Vt
olur.

m Her t icin gecerli olan kosulu p; ile carpar ve zaman
uzerinden toplarsak:

T20Pe(Ct + &) = TeZope(wi + wi) (4)

olur.
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1. Refah Teoremi

Kanitin Devami:

m (3) ve (4) celistigi icin bastaki argiiman yani
"{eto0 ), {82122, miktar serilerinin Pareto Etkin

olmadig)” ifadesinin yanhs oldugunu kanitlamis olduk.

m Bir baska degisle " {&1}22,, {€2}52, miktar serilerinin
Pareto Etkin oldugunu kanitladik.



