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Onemli: AD ve SME dengelerinden elde edilen tiiketim miktar

serileri {&{}22, (Vi,t) aynidir.

m Bu modelde piyasa yapisinin farkl olmas tiiketicilerin
optimal tiiketim miktarlarini degistirmemektedir.

= Onerme 1: {$,}2,, {&]}22, AD dengesinin ¢oziimleri
olsun. {&[}°, ifadesi her iki dengede de ayni iken,
asagidaki kosullar saglanmak iizere {fi11}5%0, {81,115,
serileri de SME denge degerlerini yansitir.
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AD ve SM dengelerinin denkliginin kaniti icin intuition:

m Her iki piyasa yapisinin ve dolayisiyla model sonuglarinin
ayni oldugunu her iki modeldeki biitge kisitlarinin denk
oldugunu gostererek kanitlayabiliriz.

m Ciinki zaten amag fonksiyonlari ayni oldugundan -biitce
kisitlarinin da ayni oldugu gosterildiginde- her iki
problemden elde edilecek birinci sira kosullar da ayni
olacaktir.
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m Basitlik amaciyla 3 donemlik bir ekonomi diisiinecek
olursak, SME icin 0, 1 ve 2. dénem biitce kisitlari sirasiyla
su sekilde olur:

o+ 51 =wy

a+s=w+((1+n)s

Co = Wo + (1 + r2)52
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Intuition icin 3 Donemlik Basit ornek:

m Burada sp = 0 ve kisi 2. donemin sonunda oleceginden
S3 = 0'dir.

m Bu denklemlerden 3.siinde s,'yi cekip 2. denklemde yerine
yazalim.

m Daha sonra 2. denklemde s; ifadesini cekip 1. denklemde
yerine yazar ve gerekli diizenlemeleri yaparsak AD biitce

kisitina ulasmis oluruz.

m Buradapp =1, p1 = ﬁ ve pp = m esitliklerini

kullanarak AD biitce kisiti olan

PoCo + p1C1 + p2C2 = powp + p1wi + pawe

denklemine ulasilabilir.
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ADE ve SME icin Nicel Ornek

AD Dengesinin Hesaplanmasi:

Zamanin kesikli ve sonsuz oldugu (t =0,1,2,...) bir
ekonomide 2 tiiketicinin (i = 1,2) ve her donemde tek tip
1 malin oldugunu varsayalim.

m Tlketiciler asagida belirtilen fayda fonksiyonuna sahipler:

o

> Bllogc]

t=0

m Burada 0 < 8 < 1 degerini almaktadir.
m Tiketicilerin sahip oldugu endowment serileri (mal

cinsinden) su sekildedir:
(wg,wi,wa,wi,..)=(7,3,7,3,...)

(Wg, W12, W22, WS?, ..)=(3,7,3,7,...)
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AD dengesini ¢cozmek icin gerekli kosullari yazarsak:
m Tiiketici maksimizasyonu (V /)

m s.t.

oo oo
Z peci = Zﬁtwé. (Arrow-Debrue Biitge kisiti)
t=0

m Mal piyasasi dengesi (Market Clearing):
g +e2=wl+w? t=0,12,..
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ADE ve SME icin Nicel Ornek

Fayda maksimizasyonu icin Lagrange fonksiyonunu yazalim:

o . . o (o]
L= plogci+\ (Z prw{ — ) ,stc{>

t=0 t=0 t=0

m F.O.C. ¢'ye gore

| |
1 .
gt =Np i=12 t=0,1,2.. (0)

Ct
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m po = 1 normalizasyonunu ve (0) denklemini kullanarak
t = 0 icin sunu yazabiliriz:

(1)

2,
|

1
\i

m (0) ve (1) denklemleri birlestirilirse;
=
B Co = ééﬁt (2)

m (2) nolu denklem i = 1,2 i¢in dogru oldugundan i = 1,2
icin ayri ayri yazar ve toplarsak:

A& + &) = pe(& + &) (3)

denklemi elde edilir.
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i+ g =wt+wd=w}+w?=c}+c?Vtoldugundan
(mal piyasasi dengesi kosulu), (3) nolu denklemden su
cikarimi yapabiliriz:

pe = 5" (4)

m (2) ve (4) nolu denklemleri kullanirsak:

| |
&l =¢&vit

sonucunu elde ederiz.
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m &l = &} sonucunda biitge kisitinda yerine yerlestirirsek (1.
tiketici igin):

oo (o]

1

D_BiEs =) bowr (%)

t=0 t=0

m (%) denkleminde esitligin sol tarafi icin p; = B* esitligini
de kullanarak sunu yazabiliriz:

N
)

ZﬁtCo: A+B+8+.)= 123

m (%) denkleminde esitligin sag tarafini tek ve ¢ift donemler
seklinde soyle ayirabiliriz:

o o (o] oo
D b + > Parrawsg = > T+ 387 =
t=0 t=0 t=0 =0
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Y X 7B =T(1+ B2+ B+ ) ve
2387 =38(1 + B2 + B* +...) oldugundan
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m % denklemi icin sol ve sag taraftaki bulgular bir araya
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~1
38+7 36+7 3647
O C NS S S N LA

(1+5) (1+6)
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Sonuc olarak

m 1. tiiketicinin geliri (7,3,7,3,...) iken rekabet¢i dengede mal
degis tokusu yapilarak 1. kisinin optimal tuketimi

((31/_127)’ (31'8:57), (31[3:;37), ...) seklinde gerceklesecektir.

m Bu durum degis tokusun olmadigi duruma (otarsi) gore
tiiketicin faydasini yiikseltmistir.

m Benzer (problem simetrik oldugundan) sekilde 2. tiiketici

icin elde edilen optimal sonug: é2 = (716+7+B3) Yt olur.
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B = 0.9 olsun. ilk 4 dénem icin (t=0,1,2,3):
m Fiyatlar: {p:}7_, = {1,0.9,0.81,0.729}
m Tiketim:
m 1. kisi Takas yok:(7,3,7,3); Takas
var:(5.1053,5.1053,5.1053,5.1053)
m 2.kisi Takas yok:(3,7,3,7); Takas
var:(4.8947,4.8947,4.8947,4.8947)
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Otarsi ve Takas durumlari icin Refah Kiyaslamasi:

m 1. kisi fayda:
Takas yok:In(7)+ 0.9 In(3) + 0.81 In (7) + 0.729
In(3)=5.3117;
Takas var:In(5.1053)+ 0.9 In(5.1053) + 0.81 In (5.1053)
+ 0.729 In(5.1053)=5.6065

m 2. kisi fayda:
Takas yok:In(3)+ 0.9 In(7) + 0.81 In (3) + 0.729
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Otarsi ve Takas durumlari icin Refah Kiyaslamasi:

m 1. kisi fayda:
Takas yok:In(7)+ 0.9 In(3) + 0.81 In (7) + 0.729
In(3)=5.3117,
Takas var:In(5.1053)+ 0.9 In(5.1053) + 0.81 In (5.1053)
+ 0.729 In(5.1053)=5.6065

m 2. kisi fayda:
Takas yok:In(3)+ 0.9 In(7) + 0.81 In (3) + 0.729
In(7)=5.1583;
Takas var:In(4.8947)+ 0.9 In(4.8947) + 0.81 In (4.8947)
+ 0.729 In(4.8947)=5.4616
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Elde edilen bu sonuclardan su ¢ikarimlari yapabiliriz:

m Takasin oldugu durumda her iki tiiketici de otarsi
durumuna gore daha yiiksek bir diizeyde refah elde
etmistir.

m Her iki tiketici de " Tiiketim Diizlestirmesi” yapmistir.
(logaritmik fayda fonksiyonu)

m Hayata daha giiclii baslayan tiiketici (endowment serileri
simetrik bile olsa) avantajini tim donemlerde
kullanabilmektedir. (indirgeme faktoriiniin 1'den kigiik
olmasi)
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m Yukaridaki ornekte 1. Refah teoremi gecerli oldugundan
&l =5.1053 ve ¢2 = 4.8947 V t tam rekabetci ¢oziimleri
Pareto Etkindir (Optimaldir).



ADE ve SME icin Nicel Ornek

m Yukaridaki ornekte 1. Refah teoremi gecerli oldugundan
&l =5.1053 ve ¢2 = 4.8947 V t tam rekabetci ¢oziimleri
Pareto Etkindir (Optimaldir).

m ¢} = 5.1053 oldugundan &2'yi tekrar detayl hesaplamadan

"market clearing condition” geregi
10 — 5.1053 = 4.8947 V't seklinde ifade edebiliriz.
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ADE ve SME icin Nicel Ornek

SM denge degerleri icin onerme 1'deki esitlikler kullanilabilir.

m 3= 0.9 olsun.

m Tuketim degerleri AD denge degerleri ile aynidir.

- p 1 1

bt

— —1=—--1=—-1=0.11Vt
Pt+1 B 0.9

fry1 =

m Tasarruf denklemleri de kullanilarak:
m 1.kisi §t1+1 degerleri: {0,1.8947,-0.0021,1.8923}

m 2 .kisi §?_|_1 degerleri: {0,-1.8947,0.0021,-1.8923} sonuglar
elde edilir.



