
2.4. E¼grisel Ba¼glant¬l¬Uzaylar-2

Teorem 2.4.4. (X1; � 1) ve (X2; � 2) iki topolojik uzay olsun ve X = X1 �X2

kümesi üzerinde � 1 ve � 2 topolojileri yard¬m¬yla tan¬mlanan çarp¬m topolojik

yap¬s¬S ile gösterilsin. Bu durumda, aşa¼g¬daki önermeler denktirler.

(i) (X;S) çarp¬m topolojik uzay¬e¼grisel ba¼glant¬l¬d¬r,

(ii) (X1; � 1) ve (X2; � 2) topolojik uzaylar¬e¼grisel ba¼glant¬l¬d¬r.

·Ispat: i) ii ·Izdüşüm fonksiyonlar¬sürekli ve örten fonksiyonlar oldu¼gundan

aç¬kt¬r.

ii ) i 8a = (a1; a2) ve b = (b1; b2) 2 X alal¬m. a1; b1 2 X1 ve X1 e¼grisel

ba¼glant¬l¬oldu¼guna göre, bir I1 = [�1; �1] � R için,

f1 : I1 �! X1

biçiminde tan¬ml¬, sürekli bir f1 fonksiyonu mevcuttur ve f1 (�1) = a1 ve f1 (�1) =

b1 dir. Benzer şekilde, a2; b2 2 X2 ve bir I2 = [�2; �2] � R için,

f2 : I2 �! X2

biçiminde tan¬ml¬, sürekli bir f2 fonksiyonu mevcuttur ve f2 (�2) = a2 ve f2 (�2) =

1



b2 dir. Di¼ger yandan;

g1 : [0; 1] �! I1

t �! g1 (t) = (�1 � �1) t+ �1

ve

g2 : [0; 1] �! I2

t �! g2 (t) = (�2 � �2) t+ �2

sürekli fonksiyonlar¬ için, g1 (0) = �1; g1 (1) = �1; g2 (0) = �2 ve g2 (1) = �2

oldu¼gu aç¬kt¬r. Dolay¬s¬yla;

f = f1 � g1 : I1 �! X1 ve g = f2 � g2 : I2 �! X2

fonksiyonlar¬ süreklidir ve f (0) = a1; f (1) = b1; g (0) = a2 ve g (1) = b2 dir.

Buradan

h : [0; 1] �! X

t �! h (t) = (f (t) ; g (t))

sürekli fonksiyonu elde edilir ve

h (0) = a; h (1) = b

dir. O halde, X e¼grisel ba¼glant¬l¬d¬r.
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