2.5. Lokal Egrisel Baglantili Topolojik Uzaylar

Tanim 2.5.1. (X, 7) bir topolojik uzay olsun. Eger; Vo € X ve VV € V)
icin U C V olacak bigimde 3U € V) var 6yle ki (U, 7y) egrisel baglantili ise,

(X, 7) topolojik uzay1 lokal egrisel baglantilidir denir.

Ornek 2.5.1. R, R?, ..., R" aligilmis yapilariyla lokal egrisel baglantili topolojik
uzaylardir. Gergekten; herhangi bir x € R ve V' € V() alahm. Bu durumda,
Jx — e, +¢[ C V olacak bigimde Je > 0 vardir. a = 2 — § ve b = x + 5 alinirsa

U=la,b] CV veU €V dir. Diger yandan; Vz,y € U icin,

f:10,1] — U
t — f)=-v)ttz
fonksiyonu siirekli ve f(0) = z, f (1) = y dir. O halde, U egrisel baglantilidir.
Dolayisiyla, R lokal egrisel baglantilidir. Benzer sekilde, R%, R3, ..., R" in de lokal

egrisel baglantili oldugu gosterilebilir.

Teorem 2.5.1. Lokal egrisel baglantili bir uzayin siirekli ve acik bir fonksiyon

altindaki goriintiisii de lokal egrisel baglantilidir.

Ispat: (X, 7) ve (Y,7’) iki topolojik uzay ve f : X — Y siirekli bir fonksiyon

olsun. Herhangi bir y € f(X) alalim ve V kiimesi, y noktasimin ( F(X) 7 X)>



alt uzayinda herhangi bir komsulugu olsun. O halde,
U €V icin V=UnN f(X)

dir. Diger yandan, y = f (x) olacak bigimde Jx € X vardir ve f siirekli oldugun-
dan f~' (U) € V) dir. X lokal egrisel baglantil oldugundan, G C f~* (U) ola-
cak bicimde 3G € V) vardir dyle ki (G, 7¢) egrisel baglantilidir. Egrisel baglan-
tili bir uzayin siirekli fonksiyon altinda goriintiisii de egrisel baglantili olacagin-
dan, < f(G) ,T}(G)) , Y nin egrisel baglantili bir alt uzayidir. Egrisel baglantililik

topolojik ozellik ve

oldugundan, f (G) C f(X), f(X) den indirgenen yapisiyla da egrisel baglan-
tihdir. Ayrica, f agk oldugundan f (G), y € Y noktasimin bir komgulugudur.

Dolayisiyla; f (X) i¢inde de y noktasmin bir komgulugudur ve
G ciunfX)=V

oldugundan ispat tamamlanir.



