
2.5. Lokal E¼grisel Ba¼glant¬l¬Topolojik Uzaylar

Tan¬m 2.5.1. (X; �) bir topolojik uzay olsun. E¼ger; 8x 2 X ve 8V 2 V(x)

için U � V olacak biçimde 9U 2 V(x) var öyle ki (U; �U) e¼grisel ba¼glant¬l¬ ise,

(X; �) topolojik uzay¬lokal e�grisel ba�glant{l{d{r denir.

Örnek 2.5.1. R;R2; :::;Rn al¬̧s¬lm¬̧s yap¬lar¬yla lokal e¼grisel ba¼glant¬l¬topolojik

uzaylard¬r. Gerçekten; herhangi bir x 2 R ve V 2 V(x) alal¬m. Bu durumda,

]x� "; x+ "[ � V olacak biçimde 9" > 0 vard¬r. a = x� "
2
ve b = x+ "

2
al¬n¬rsa

U = [a; b] � V ve U 2 V(x) dir. Di¼ger yandan; 8x; y 2 U için,

f : [0; 1] �! U

t �! f (t) = (y � x) t+ x

fonksiyonu sürekli ve f (0) = x; f (1) = y dir. O halde, U e¼grisel ba¼glant¬l¬d¬r.

Dolay¬s¬yla, R lokal e¼grisel ba¼glant¬l¬d¬r. Benzer şekilde, R2;R3; :::;Rn in de lokal

e¼grisel ba¼glant¬l¬oldu¼gu gösterilebilir.

Teorem 2.5.1. Lokal e¼grisel ba¼glant¬l¬bir uzay¬n sürekli ve aç¬k bir fonksiyon

alt¬ndaki görüntüsü de lokal e¼grisel ba¼glant¬l¬d¬r.

·Ispat: (X; �) ve (Y; � 0) iki topolojik uzay ve f : X �! Y sürekli bir fonksiyon

olsun. Herhangi bir y 2 f (X) alal¬m ve V kümesi, y noktas¬n¬n
�
f (X) ; � 0f(X)

�

1



alt uzay¬nda herhangi bir komşulu¼gu olsun. O halde,

9U 2 V(y) için V = U \ f (X)

dir. Di¼ger yandan, y = f (x) olacak biçimde 9x 2 X vard¬r ve f sürekli oldu¼gun-

dan f�1 (U) 2 V(x) dir. X lokal e¼grisel ba¼glant¬l¬oldu¼gundan, G � f�1 (U) ola-

cak biçimde 9G 2 V(x) vard¬r öyle ki (G; �G) e¼grisel ba¼glant¬l¬d¬r:E¼grisel ba¼glan-

t¬l¬bir uzay¬n sürekli fonksiyon alt¬nda görüntüsü de e¼grisel ba¼glant¬l¬olaca¼g¬n-

dan,
�
f (G) ; � 0f(G)

�
; Y nin e¼grisel ba¼glant¬l¬bir alt uzay¬d¬r. E¼grisel ba¼glant¬l¬l¬k

topolojik özellik ve

� 0f(G) =
�
� 0f(X)

�
f(G)

oldu¼gundan, f (G) � f (X) ; f (X) den indirgenen yap¬s¬yla da e¼grisel ba¼glan-

t¬l¬d¬r. Ayr¬ca, f aç¬k oldu¼gundan f (G) ; y 2 Y noktas¬n¬n bir komşulu¼gudur.

Dolay¬s¬yla; f (X) içinde de y noktas¬n¬n bir komşulu¼gudur ve

f (G) � U \ f (X) = V

oldu¼gundan ispat tamamlan¬r.
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